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Za vsakogar nekaj 7 3

NALOGA ZA SPRETNE (IN POTRPEZLJIVE)
RACUNARIE

Naj bosta x in y poljubni od ni¢ razliéni realni stevili povezani z enaébo
v? =z(z? 4 65z — 32). (1)

Oglejmo si zdaj trikotnik s stranicami

a=(32-)y+a(@®+32), b=(32—a)y—=z(c?+32),

e=2z(z* + 8z — 32). @

Dokazi, da se v tem trikotniku izrazajo ploséina p in dvojni tezisénici 2t,
in 2t; kot polinomi spremenjljivk = in y s celimi koeficienti!

Pripomba 1. Tezisénico t,, ki sega od sredisca stranice a do naspro-
tnega ogliséa, izraéunamo iz enaéhe

482 = 2(b* + *) —a®.
Podobno dobimo ty iz enache
4} =2(a® +2) - .

Pripomba 2. Ce sta stevili = in y, ki zadoséata enaébi (1), racionalni,
nam dajo obrazci (2) trikotnik z racionalnimi stranicami a, b in ¢, v
katerem se tudi plo¢ina in dve tezisénici izrazajo z racionalnimi stevili.
Npr. £ = —1 in y = 6 zadoséata enacbi (1). Pripadajoéi trikotnik ima
stranice a = 153, b = 219, ¢ = 78. Njegova ploscina je p = 3780, teziscnici
pa sta t, = 291/2 in t, = 105/2.

Obstaja neskonéno parov racionalnih 8tevil z, y, ki zadoséajo enachi

(1).

Resitev je na str. 27.

lTvan Vidaw




Raéugdtﬁi&tm ~ Resitve nalog wifl 4 s, 27

NAIJOGA ZA SPRETNE (IN POTRPEZ‘LJIVE)
RACUNARJE — Resitev s str. 3

Racun pokaze, da se plostina trikotnika in teziénici izrazajo takole:

p = 42%(x* - 802 + 1024),
2, = (2® +32)y + 3x(2® —32) in 2t = (22 + 32)y — 3u(x® - 32).

Na desni so polinomi spremenljivk « in y s celimi koeficienti.

Pripomba. V nalogi navedeni izrazi za a, b in ¢ niso pozitivni pri
vseh parih §tevil x, y, ki zadoséajo enacbi y* = x(x® + 5z — 32). Treba
je vzeti trikotnik, ki ima za stranice absolutne vrednosti |a|, |b], |¢]. V

samo kvadrati stranic in zato morebitni negativni predznaki ne motijo pri
racunanju. Tudi plogéina p in dvojni tezidtnici 21, in 2t so, strogo vzeto,
absolutne vrednosti izrazov na desni.

Ivan Vidav
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