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NEKATERE NEENAKOSTI V PRAVOKOTNEM TRIKOTNIKU

Dobro vemo, da za vsak trikotnik velja trikotnidka neenakost:
stranica trikotnika je vecja od razlike in manjsa od vsote os-
talih dveh stranic trikotnika. Oglejmo si nekatere neenakosti,
ki veljajo za pravokotni trikotnik!

1. €e je P plosc¢ina in ¢ hipotenuza pravokotnega trikotnika,
velja neenakost
P < 0,25¢02

Dokas. Ker je kvadrat vsakega realnega Stevila pozitiven ali
ni¢, velja za kateti pravokotnega trikotnika a in & (slika 1)
neenakost (a - b)%2 2 0, t.j. a? + b2 = 2gqb. Pitagorov izrek nam
pove, da je a? + b2 = ¢2, plo§&ino pravokotnega trikotnika iz-
racunamo po formuli P =aqb/2, iz zgornje neenakosti dobimo

P < ¢?2/4, kar smo morali dokazati.
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A b C Slika 1

2. Za kateti g in b pravokotnega trikotnika in njuni teZisénici
t, in t3 velja neenakost
5
22+ tf2 gla + b)2

Dokaz.Poglejmo na sliko 2. Trikotnika 4cA4, in BCB, sta pravoko-
tna, zato velja
t2 = b? + (af2)2

tg a? + (b/2)2

Enakosti se3tejemo in dobimo
2 5
t2 + ty = y(a? + b2)
Ker pa smo v dokazu neeankosti 1 videli, da velja a2 + b2 =
z (a + b)2/2, iz zgornje se3tete enakosti Ze sledi trditev iz-

reka.

c slika 2

3. V pravokotnem trikotniku velja: a + b z 2v2P

Dokaz. Neenakosti a2 + b2 z 2ab pristejemo na obeh straneh po
2ab, da dobimo (a + b)2 2z 4ab, t.j. a + b > 2/ab, od koder pa
spet zaradi P = ab/2 sledi neenakost, ki jo Zelimo dokazati.



4. V pravokotnem trikotniku velja dvojna neenakost

ta + tb

3
I <€ s el

Dokaz. lz slike 2 preberemo dve trikotniski neenakosti, za tri-
kotnika ACA, in BCB,:

a & B+ al2

ty < a + bl2

t

Ko ju se3tejemo, dobimo desni del zahtevane neeankosti:

t, + tp < %(a + b)

Ker sta ¢, in ¢, hipotenuzi omenjenih trikotnikov, sta vecji od
katet @ in & : t, > b in ty > a. Spet seStejemo t, + tp>a + b,
kar prinese 3e levi del dvojne neenakosti.

NALOGE

1. DokaZzi, da za polmer A ortanega in » vértanega kroga pravo-
kotnega trikotnika velja » > »(1 + v2)!

2., Za kateti a, b in visino k pravokotnega trikotnika veljata
neenakosti

(1) a + b g Rhv2

(1) /a + /b 5 v2/h

3. Teziscnice ¢4, tz, t, in ploscina P pravokotnega trikotnika
so v odnosu:

3 2 2 :
ta t tp v, = 6F

Dragoljub M. Milodevid
prevedel Peter Petek
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