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Arithmetijde Progrefjionen,

e ——

§. 1. Ginleitung.

(’-'finc #olge von ®rofen, die nad einem befttmmten, allen gemeinfdhaftlichen Giefee forticbreiten,
beipt eine Meibe ovder Proqrefiion. und jwar, wenn die Grofen junehmen eine feigende, wenn fie abnehmen
eine fallende. Die eingelnen Grégen, welde die Neibe bilben, beigen Glicder derielben. Nach den Stellen,
weldie die Glicder in der Neibe einnelmen, werden Ddiefelben vom Anfange der Meibe an dad exfte, Fweite,
britte w. f. w. Glicd der Reibe genannt. Die Jabl, durd) welde die Stelle cined (Slieded in der Meibe
beftimmt wivd, beift Stellengabl, Stellengeiger, Jeiger oder Index diefes Gliedes, und wicd ibm rvedrs
unten angebingt. So it

2,5 43 655 8,; 10,5 12,5 14.; cine fteigende Reibe,

18; 1625 1455 12,5 10,; 8¢: 6,3 cine fallende Reibe,
i welden die @lieder nadh dem beftimmten Gefefe fortidreiten, daf in der erflen jebes Glied um jwei
Ginbeiten qofer, in der yweiten jeded um jwet Einbeiten Fleiner fein foll, ald dad unmittelbar rorbergebende.

Nug dicfem felar von jelbit, dag man, wenn dbag Gefely einer Reibe befannt, und dad erfte ober
Anfanasglied derfelben geqeben ijt, die Meibe beliebig fortfepen, daf man jedes Glicd derfelben beftimnen
Fam, Ferner audh, dag man die Summe einer jeden Anzabl Anfangsalieder derfelben durd)y die Addition
finden fann.  Dad erite Pojtulat unterliegt offenbar feiner Sdwierigleit, wobl aber das jweite und das
britte. Demn ¢8 ift qewif nichts leichtes, wenn dad Geje etwas complicivter ift, das 1.000,000 Glied
einer Meibe ju beftimmen, weil feine BVeftimmung die Beftimmung von 999,999 Glicder vorausjept. Nod
fbwieriger, in gewiffen Fallen faft wnmdqlidy, ift die BVefeiediqung des dritten Poftulates, wenn nimlich
mebrere Taufende von Glicdern u fummiven find.

Da jedod) die Glicder ciner jeden Neibe nady cinem beftimmten Gefepe fortidhreiten, fo ift e& ju
vermuthen, daf 8 einen algebra’ihen Ausdrud, eine gejdlofjene Formel qebe, welder in fid die allgemeinen
Stellengeiger n enthilt wnd fo befbafen ift, da, wenn man davein n=1 fet, das erite; n=2 das
jweite; n==3 das dritte u. {. w. Glicd der Heibe jum Borjdein fommt. Gin jolder, den Stellenzeiger
n entbaltender afgebra’jdrer Ausdruc von der Befdaffenbeit, daf wenn man in demfelben fiir n eine be-
liebige Jabl fet, das cbenfoviclte Gilicd der Reibe durd) ibn ausqedriidt wird, beift dag allgemeine Glied
Der Hethe wnd wicd durd) das Swmbol a, oder { (n) beseidymet.

I Beiden: f(n) = 2n.

Sept man bievin fiiv n 1, 2, 3, 4. . . fo ift

fd) =2; £(2 =4; f(3) =6; f(H =8 u f m

Gben fo [3ft fih vermuthen, dag fich fiir jede Neibe ein den Seiger n entbaltender algebra'fder
Unsdeud von der Bejdaffenbeit aufitellen faffe, dah wenn man davin filr n eine belicbige Jabl m fefst, ev
bie Summe der m Anfanqsalicder der Reibe qibt. Gin folder Ausdrud beift die Summenforniel, das
fummatorijde Glied, oder die Summe von n Glicdern, und wird durdy das Svmbol S, ober F (1) begeidnet.
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I Jeidben: it F(n) = n*~+n; o ift fiix n=14 die Summe von 4 Anfangsaliedern
F(4) = 16 + 4 = 20.
Die Lebre von den Meiben bildet einen der qudgedebuteften und widptigiten Theile der WMathemarif,
Hier follen nur die avithmetifhen Progrefiionen einer bejfonderen Vetradhrung unterjoqen werden, und jwar
defbalb, wm denjenigen ©dilern ded Dber-Gymuajiwms, die bereitd die Sdonbeit und Grbabenbeit dex
Watbematif gu fiiblen, uud an Beidaftigungen diefer Art cin Woblbebagen ju empfinden begonnen baben,
fite Die Feviengeit cine angenehme und wiiglidhe Lective in die Haud ju geben.

§. 2. Differens-NReiben.

Unteriucht nman die Glieder ciner vorqelegten Reibe und e erqibt fich, daf jedes die mittleve Pro-
vortionale jwijcben dem wnmittelbar vorbergebenden und dem wnmittelbar davauffolgenden, wnd daf diefes
Verbaltnip ein avithmetifdhed ijt, fo nennt man die Reibe eine avitbmerijde Progrefion uud das Verbilt:
nig ibre Differeny.

@ jei die geqebene Neibe, die audy Hauptreibe beilt, und die wic wnd durdh die Jeidben
(n P R T P R T S
porftellen wollen wnd fucden ibr Berbaltnif, d. b. jubtrabiven jeded Glied derfelben vouw dewm ummittelbar
davauffolgenden, fdyreiben dieie Tifferengen borijoutal neben cinander und deuten diefe daburdy an, dap
wir dem Minuend den Budbjtaben 4 vorausjelien, dev aber feinedwegs cin Multiplicator, fondern ein
Opevationgieichen ift, fo erbalten wix
(2 dws  dags dag; dags s dany Ay .

wobel namlid) o, =a, —8,; Ja,=a; —a,; dag=a,—83; Ja,=a;—n,
und allgemein 4a, = 5.,y — a, it
cine newe Meibe, die man Differeny-Meibe der Reibe (1) mennt.

Unterinddt man die Glicder der Meibe (2), jo fann ein Doppelted ftattiinden: enmoeder find fie
alle leid, d. b, o8 it da, = Ao, = Ay . . . = a, oder fie iud ungleidh. Jm erften Falle beipt
die Neibe (1) cine arithmetijdye Progreffion dev erjten Drdmung oder ded erften Ranges, im gweiten cine
aritbwetijbe Proqrefiion boberer Ordnung.

@3 ift leidyt eimufeven, Paf jur niberen Verradhtung einer vorgelegten MRetbe nothwendig ijt, ju
enticbeiden, von welder Ordnung fie iit. Das Mittel biegu bieten die Differeny-Reiben. Wan nevnt
ndmlbicy jede Meibe von der fo vielten Ordmung, die wie vielte Diffeveny-Reibe gleiche Glieder entbalt.

Wenn die Neibe (2) ausd ungleidhen Glicdern beftebt, fo bildet man aus ibr eben fo cine neue
Meibe, wie fie and (1) bervorgeqangen ift. Dlan Hat ndmlid:

ddn,y ddag; ddagy ddngy; ddng; ... dda,

Was man abfiicgend fo begeiduet, dap man dem Budijtaben o die Anzabl dex Wiederbolhmyen

vechtd oben fdbveibt,  MNimlbich:

(3 ¥y TGN o e LR PSR L DU

fo, daf der Grfldrung qemaf

A%, = day, — day; dny = day — Adayy gy = day — dy; dhay = dag — da, . .
und allgemein: J*%, = Aoy — dag

Die NReibe (3) ift die erfte Differeny - Reibe der Meibe (2) ober die jweite Diffeven - Neibe der
Reive (1),

Wenn (3) nidht qleiche @lieder bat, fo foun man auf die ndmlide vt ibre Differeny-Neibe abe
leiten, weldbe man dev angenommenen Begichungsweije qemds durd

%3 vdd?sgy A3, ;:f.ﬂ"rl.‘: iy st ANt vl 2t A%,



oder abfiizend durd
(4 A%, - A
baxjtellt, fo baf man bat:
A2a, = sy, — J*n; ey, = SPag — Ay dPa, = Jra, — dta,; .
und allgemein: A*a, = H*ay — J%a,.
Die Neibe (4) ijt die dritte Differeny-Reibe der Reibe (1).
Bilbet man eben fo and (4) ibre Differens-Meibe, o erbilt man

. ¥ty E * IR 3
o) dfagt TAZREE Atapt . 1 ey

(5 Ao n Aatagy driegs ey e dheg; v o ey
die vierte Differeny-MNeibe der Meibe (1), und allgemein:
(6) Ay ATayy ey Awgy Adragy Aeg; - s g,

bie r* Differeny-Meibe der Hauptreibe, wo
g8, = A a, — A4 a; e, = A Vay, — A lay; Fayg = Say — ey ..
und allgenein: rap = A 1a,4 — g7 1a,.
Dicfe Gleidhung wird mit Worten folgendermagen andqedriidi:
Dad ' Glied der 1 Differeny:-Meibe ift gleid dem (n-4-1) weniger dem n' Gliede der (r—1)* (b. i.
vorbergebenden) Diffeveny-Reibe.

1m dieje Grflanmgen und Feidben an einem befouderen Beifviele ju erlantern, wollen wir an:
nebmen, Dag die gegebene Meilbe fei
$3°2; 5. 133 33 O YT 70y q384s 47T
Beftimmen wiv die auf einander folgenden Differeny - Meiben und fdreiben jur qroferen Teut:
lichfeir jede Differeni unter dad Paar von Grigen, deven Difereny fie ift, fo haben wir
1; 2; 853 133 33; TO: 107, 372 737; 138%: 2477: . o . Dauptreibe,

i; 3; 8; 20; 46; 98; 195; 365; 647; 1093; 1. Differeng-Neibe,
2: b: 12: 265 52; 97y {1705 282: 446 2. Differenz-Meibe,
35 T dd4; 0265, 485 783y A42s, 1643 3. Differenz-MNeibe,
LW 2= g 280 K395 9%y 4. Dijfereny-Reibe,

3o 5 W 9 e A3 5. Differeng-Meibe,

=

25 atA3 3 250 1A%, D5

Ter angenommenen Begeidmungdweife gema bat man fiiv den vorlicgenden Fall:

. Diffeveng-Neibe.

a = 1, Ay =12 1y = b: a, = 13; 8y = 33; == g
daph ==11iin Aiay = 3; da; = 8; Aﬂ‘=20; Aay = 465 Aag =98 ...
d%ny =2, d¥a, = §; Ay = 125 Sy = 205 La; = 52; Aa, =0T ...
A'ny = 3: d'ay = i da =143 i 0y = 26" A% = A5 vaha, =080, .. .
donyredigiag =G ey =125 AI=195 Atey e 2B ARy =39 3] |
dray =37 Aay = 5; dag = T; d°a, = 9; A%ay = 11; Aay =13 ...

diay =25 A%y = 23 d%ay = 25 da; =7 2y A'u; T g
Die vorgelegte Meibe ift demnadh von der 6. Ordmung, weil die 6. Diffeveny-Reibe gleide Glieder
entbalr.
§. 3. Algemeine BVeftimmung von a, wnd S,

n. Bejtimmung von an.

Tie Differeny - Neiben gewdbren nidt nur ein cinfaches Mittel diber den Rana einer Reibe ju
eutibeiden, foudern fie dienen andh jur Veftimmung von a, demn bei ihrer Bildung begeidhneten wir



Adag = ayp1 — aAm, Daber

(1) gyl = m + an.
Hierin m 4+ 1 fiilr m qefetst, ijt
An42 = 8mp1 T Aamyr.
Es war A%a, = Adagy — Jan, Dbaber

Adagyy = day + dag  (a),

@eit man in die aud (1) erbaltene Gleidung von amss den Werth aud (1) und von Jayy and
(e); fo bat nan
(2) Anss = Am + 24dan + 4.

Hierin m 4 1 fitr m gefest, ift

Ag43 — hintl ‘+‘ gdfilm+l + Agam-}-l-

RNin max  Say = d2ayyy — J*a,, mithin

APy = Aay 4 Aay (B

Die aud (2) erbaltene Gleibung gebt wegen (1), () und () iber in
(3) fpis = Ay + 340, + 3%y 1 Ao,

Hierin m 4 1 fir m gefelt, ijt

Antd = Ampr + Iduayy + 3d 00 + L ang.

Mud San = dapp — San folgt

Atopii = d2an -+ Aray ().

Die aus (3) erbaltene Gleidng nimmt weqen (1), (e), () und () die Form an
4 fntd = am + dda, + 6420, + 4%, 4+ J*a,.

Hicvin m -+ 1 filr m gefefst, it

Bugs = Omgt + 4Ty 4 60041 + 40001 + Ao

Weaen A0 = Jangys — Lo ift

Aoy = dVon -+ A%an D),

Die ausd (4) exbaltene Gleidhung verwandelt jidy weaen (1), (e), (B). () (d) in
() g5 = m + Sday, 4+ 10 -—'f:lln. + 1vd*a, + dd%ay + A%an.

Pierin m 4 1 fiix m gefept, it

buts = Omy1 + SAunqr + 1080, + 10420y + 5A0040 + P8040

MWeil A%a,, = Al — A%a,, iit, baber

dPanyy = d%ay  + Jun (e

Wegen (1), (@), (B (z)r (&) und (& nimmt die ausd (5 erbaltene Gleichung folgende Form an:
16) mis — Mg + Bday + 154%, |- 204%am + 15 A%y |+ 64%, + A%y,

Eben fo fonunte man die andern auf dad m™ folgenden Glicder der Hauptreibe durch ibr m™ und
burdy die m' Glicder ibrer Differens-Neiben davitellen. Alein biefed it widt nothwendiq, weil eine ober:
fladliche Betvacbiung Ddiefer 6. Gleichung dad bdavin herefdhende Gefely leidt erfennen @it Das erjte
Glied it namlidhy ein beftimmted Glied der Haupiveipe, die folgenben find die chenjoviclten Glieder dey
DifferengReiben. Was die Goefficienten der eingeluen Glicder anbelangt, fo bemerft man leiht, dag fie
Binomial-Coefficienten find. Demnadh ift dad auf m* folyende r Glied der Haupteeibe, wenn die Bino-
mial-Goefficienten nady Guler gefdbricben werden, gegeben durd) die Gleichung

tte = o + (}) 400 + (i) %0 + () %50 + () 2'0 + - - - 2700
Wirdb m 4+ r = n qefept, fo it r = n — m. Sonit
=t (Tt () P (7)o () St (5% o



Fiit m =1 bat man
(A) an—a, 4+ (nT1)A“1 + (n;t)xj":t, - (ngi)ﬁ"a, + (n:IJ.d"al + (n;i) APa ... 0 s,
Diefe Formel dricft jedes Deliebige Glied der Hauptreibe durd) ibr erfted und durd) die eriten
Gilieder der (n — 1) Differeny-MReiben. 68 it dad allgemeine Glied.
Daf diefe Formel bei jeder arithmetijehen Meibe abbricht, und je nady dem MRange der MReibe aus

2,3 4...(p+ 1) Glicdern Dejtebt, folgt davaus, weil fiir eine avitbmetijbe Progreffion der erjten
Orbmung 4% A%, A% . . . fir eine der gweiten Ordmmg 4%, 4% 4% . . . fiie eine der o Drdmung
At A gt L gleid all ijt ,

St a,=1; da,=1; 4%a, =2; A4%a, =3; g%, =4; A%a, —3; A%, =2; 472, —0;
jo ift das adte Glicd
=14+ M1+ G2+ DH3+QDL+ @I+ D2+ (5.0 =372
Eben fo fann man jeded andere Glied der Meibe aud (A) crbalten.

b. Beftinmumng von S,.

Soll die Summe einer beftimmten Wngahl Anfangsglieder einer Reibe angeqeben werden, fo be-
pient man ficdh ded gewshnlichen Adbitions - Verfabrend , bei dem man die eingelnen Summanden mitteljt
Differengen trandformixt.

(&8 it offenbar
1)

1.1] = aq,,
S5, = 1, 4 a,.
©ept man in der Gleidung (1) in a) m = 1, o erbalt man
ny, = 8, -+ Aa,, mithin
2) S, = 28, 4+ da,,

Sy = a, +“‘2+“’3='-12+33-
I a) in der Bleidhung (2) m=1 gefest. ijt
ag = a, + 2da, + A*a,, fomit
(3) S; = 3a, + 348 + J*a,,
5, = 4+ a, + a3 4+ a;, = 8§ - a,.
In a) in der Gleichung (3) m =1 gefeist, it
8, = a, + 3da, + 34%a, 4+ A%a, Ddaber
(4) S, = 4a, + 68, + 44% + 4a,
5, =n, 4+ 0, + 05 + 8, + 83 = 5, 4 a;.
Jn a) in der Gleidhung (4) m =1 gefept, ift
a, = a, - 4da, 4 6J%, + 44%, + A*a,, {omit
(3 8, = oa, 4+ 1040, 4 104%a, 4 Sd%a, + A'a,,
Sg =8, + a, + g 4+ A5 + 15 4 ag = 8 - ag.
Jn a) in der Gleidung (5) m=1 gefept, ift
dg = 8 + 58, + 104%, + 104%a, 4 54%, + J°a,, mithin
(6) S, = 6, + 154da, 4 20d%a; 4 159%a, + 64%s; + 4d%a;
daber allgemein, wenn man beriidiidtigt, daf in den Goefficienten dad Gefep der Binomial - Goefficienten
berrfdt:

B 5= (et (2 Q)+ () an 4 ()t



Hiedurd it die Summe jeder belichigen Anzabl Anfangdglieder eciner jeden avitbmetifeben Pro-
greffion durdh ibr erftes und dburd) die erften @licder der (n — 1) Differens-Meiben andgedvickr. G§ it
bag ummaterifche Glied. Diefer Auddeud bridit jedesmal ab wie ay und jwar aus eben dbemielben Grunde.

Jitineiner Reibe ny=1; o, =1; A%, =2; 4%, =3; d*a,=4; 4%, =3; 4*n,=12; 472, =),
jo it die Summe von adt nfangsaliedern

Ss =M1 +GO1 24+ @3+ H4+ @3+ )2+ ()0 = 682

Die Fovmel (A) und (B) find aud fitv die Diffevens-Neiben qiltiq, demn man Faun die evite
Differeng-Reibe vidfichtlich Der gweiten, bdie jweite ridjichtlid dev dritten wnd jede beliebige vidfdilic
ber auf fie felgenden ald Hauptreibe betradten.

Das allgemeine Glied einer Metbe bon audy gefunden wevben, wenn ibe fummatorifdes befanut
iit. Denn offenbar befommt man dag n* Glied oder f(n), wenn man von der Summe der n Anfangd
glieder die Summe vou (n — 1) Anfangdgliedern fubtvabivt, d. b. e§ bejtebr die Gleidhung

() [(n) = F{n) — F(n—1).
2 1 Sk - . 5 ; ==
3 B 3t F(n)= %ﬁ—, fo exbilt man F(n—1), wenn man in F (), (n—1) fiix n
fet; fomit Ay e
- _ay o fa—1in A+ n—142) _ (n—din(u4-1) =
1) = .2 ,73 s e R
[ _ n(o1)(n+2) {(n—1)n(nd-1)
() = e o e g
o ni4 ot 4 2a—(n—m) _ 30 L dn a4 on
fin) = T O R T e e el
f(n) == '1-‘]"—_4—'.‘#.

Die Ansdriide (A) und (B) Mnnen nodh in eimer andern Fovm darqeftellt werden.  Verriditet
man ndmlic in den jweiten Theilen die Multiplicagion der Factoren der Vinomial-Coefficienten und orduet
bas Nejultat nacdh Potengen vou n, fo erhilt man qus (A .

(D) f(n) =&« 4+ fn 4 pn® 4 &dn® 4 en* + ... 207,
und aus (B) :
(10} Fn) = An 4 Bn® 4+ Cn? 4+ Dn* 4~ ... Pamit,

Jn diejen gwei Formeln find die Coefficienten von n unbeftimmt, weil fic in jedem befondern Falle
befonberd ausgemittelt werben muiiffen, wie weiter unten qegeigt werden wird, Hier geniige die Vemerfung,
daf man, wenn der Mang der Meibe m it, jur Bejrinunung von f(n) aud (D) tegend welde (m 4 1)
®lieder; bingeqen jur Beftimmung vou F(n) aus (K) (m -+ 1) Anfangsglieder Lenmen mufy, wie diep
aus (A ) und (B) bentlid) evbellet. Selbit in dem Falle, wenn der Mang der Neibe unbefannt ift, mebreve
®lieder aber geqeben find, faun das Gefes derfelben aus (D) gefunden werdenw, jedod unter der Bedin-
qung, daf die Angabl bder qegebenen Glicder groger ald der Mang dev Meibe ift, Pemn bildet man aus
(C) durd) Subititution der p geqebenen Gilicder p Gleidbungen, bejtimme davans dic Goefficienten, fo find
Die Werthe der dberflitfjig angenommenen gleich Null.

§. 4. Uritbmetifche Progreffionen der erften Ordbuung.

Eine avitbmetifdhe Proqreffion ded erjten Ranged ift diejenige, deven erite Differens- Meibe ang
burdaus gleichen Gliedern beftebt, alfo jedes folgende wm afeidh viel von bem vorbergebenden Gliede vevs
ihieden ijft. it das erjte Glied einer folden MNeibe a, und der Betvag des Unterfdicdes b, fo ift a 4 b
ibr gweites, a 4 2b ibe drittes, a 4 3b ibr vievtes Glied w. {. w.



=

Hir dieje Meihe
a; a+b; a4 2b; a+43b; a4 4b; a4 5b; a4 6b;
ift aljo, wenn Ddie fritheren Feidhen qebraudt werden, a, = aj Aa, — b; 4%, = 0.
Somit nady gebdriger Subijtitution in (A) wad (B) ded vorbergebenden §. ibr allgenieines Glied
1) a, = a + (n—1)b,
und the jummatorijches Gilied
R () B (2)

n{n—1)b

2) S, = na + ——— oler
Su=f‘.n_n+__;_(n Db
Sp =g +a+ (—1)b,
3) Su = 3(a+ ).

Mus (C) vorigen § erbilt man

1, = na + n{n-—-'l)h — [[n s + ——Im}-—”—]'

b — nb n'bk — dnb 3 h
8, = na + - n— — na 4 a — _}_5._";__1

it 2nb2_- b
a, = a 4 (n—1)b, wie (1).
Um aus (D) a, ju beftimmen, miifjen, weil die Reibe von eviter Drduung ift, ivgend welde jwei
Glieder gegeben fein, 3 B. s erfte Glied =a, das britte Glied =a -+ 2b.  Sept man dieje Wertbe in
a, = ¢ + nf, foij firn=1
a = & -—"— ﬁ, und fiie n=~3
s + 2b=«a 4+ 3.
Jwei Gleidhungen, durd) die ¢ wnd g beftimmt find. Subtrabivt man die erite von der jweiten,
jo erbalt man

2b = 24, und mithin
B b; &« = a — b; fomit
g, = a — b 4+ nb obex
a, — a + (n—1)b, wic (1).
Um aus () S, fir diefe Reibe qu fnden, mitffen gwetl Jnmnq#qhehcr. das erjte = a, Dad jweite
= a <+ b geqeben fein. Wan erbilt ans
S, =nA +n*B fit n=1
a A4+ B fitn=2
22 +-b=2A 4 4B.
Multipliciet man die exjte Gleidung mit 2 wud jubtrabivt fie von der jweiten, jo bat man
b = 2B, jomit

I'F . ] 4 — - [l
B = :_: mbh A =1 — S mithin nad qebiriaer Subititution

I

= I n*h
Su=nfs— 3) + 5

b b
5, = na —% ~+ “T'

Nh
Bu = na +4 2220, wic @)
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Die Gleidungen (1) und (2) entbalten finf Grogen a,, a, b, n, S, und 6 laffen fih, wenn
prei der in Mede ftebenden fiinf Gréfen befannt fiud, mittelit diefer beiden Gleihungen jedereit die jwei
anderit fnden, und fo alle bei den avithmetiichen Progreffionen diejer Drdnung vorfommenden Aufgaben
aufléfen.

§. 5. Arithmetijche Progreffionen der jweiten Drdnung.

Gine arithmetijde Progreffion der jweiten Ordnung it diejenige, deven jweite Differens-Reibe aud
aleidben Glicdern beftebt. it das erfte Glied einer folchen Neibe a, Das crfte Glied ibrer erften Differens:
MReibe b, Dad exjte Glied ibrer jweiten Differeny-NReibe e, jo bat die Progreffion die Form

a; a+b; a+2b+ec; a+43b43¢; a-4 4b - 6c;

Demmady ijt fiiv dicfe Neibe a, = a; Aa, = b; A%, = c¢; A% = 0; mitbin ibr all:
gemeines Glied, wenn man i (A) § 3 Ddiefe Werthe fet:

i, = 8 + ("I ’) b + (ﬂ:,_l)u, oder

1 an =2 + (—1)b + = Fli J,(: He,

und das fummatorijhe Glied and (B)
Su — (ﬂ) a + (n)h i (r;) ¢, ober
2) S, = na + “(“*Ub + ﬂ(r[—l:(-na}.‘p ;

Nus (C) §. 3 folat

an = na 4 20 Vp 4 2ODOY e [ ggyq  EDOD L LDEDED ] e
ﬂnh—2h dnlc — Bne 4 Be
un — "I_ e “ + 1 5 2 ? 3 i
—1)(n—2
8. = a+ tn——l}b i 1}(na Ve, wie (1).

Fir die Veftimmung von a, aus (D) feien das erfte, Ddritte und finfte Glicd gegeben.  Wan
crbalt aus
a, = a+ fa + yntfirtn=1
«4+ B + p firn=3

a =
a+2b4+ c=a+ 38 + 9 firn=3
a4 4b 4+ 6c =« 4 58 -+ 207

ltm aus diefen Gleidungen «, # und p zu beftimmen, jubtrabiven wir die erte von der yweiten
und Ddie jweite von Der Ddritten Gleidhung und exbalten
2b + g= 2]3 -+ B?i
2b 4+ 5¢ = 2 + 16y.
Wird die erfte von Der yweiten Gleichung abgeogen, fo it
ey 3
4¢ = 8y, mithin }'=;;ﬁ=b—:;c¢-——a_b+c
fomit nach qebsriger Subijtitution : ! ’
s,,—_-u.—b—l—c-i-n(b-— c)—! c_;.c odex

311-::

fba=8—b-4nb4ec—F 42 2'

a, = a + (n—1)b 4 —”%—ﬂc, wie (1).
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#iir die Befimmumg von S, aus (E), da bier drei Anfangsglieder gegeben jein mitffen, erbilr
man aug

S: = An+4+ Bn*+4+ Cn? fir n=1
a= A 4+ B 4 C fiit n=2
9a +b=2A + 4B 4+ 8C firn=3

3a+3b4+c=3A 4+ 9B + 27C.

Subtrabirt man bie erfte Gleidung, nadbdem man fie mit 2 multipliciet bat, von dex jweiten,
und die jweite, nadpdem man fie mit 3 und bdie dritte mit 2 multiplicivt bar, von der dritten, jo gelangt
man ju folgenden Gleidungen:

b=2B 4+ 6C,
3b 4 2¢ = 6B 4+ 30C.

Wird bdie erjte Gleidhung mit 3 multiplicict und danw von dev gweiten abgeioqen, o erqibt jid

2¢ = 12C, taber C=3; B = h;“’; A=a- % + 33 fomit
Sa=nfo—z+§+a3"+%
n? —n n* —3n® 4 2n

e T

) —1 —1)(n—2 1
S, = na 4 Plﬂj—g)'b i lli:q._tz‘(.l:-?"}"" e (2),

Su = ns 4

Ware a, und S, fir die bejonbere Reibe

d: T: 123519:0:28; 7801 523 < 1 usfiuben;
fo ijt Bz 5; Vo 9 T A8 Lt . ibre evite Differeny-NReibe,
und 25 23025423 2s KL . ibre gweite Differenz-Reibe,

daber Der angenommenen Begeidmmgsweife gemip 8, = 4; Sa, = 3: g%, = 2; A%, = 0.

Wan crbalt aus (A)
a, = 4 + l“;')S L (“;1)2 ober
a, = 4 4+ 3n — 3 4 n® — 3n 4 2, fomit
an = n? 4 3.

Nus (B): S, = (‘;)4 = (;)3 il (;')2 oder

Sn= 4n } Dl(n_ ;)3 o ’3-%;-(";232, mithin

2n® 4 3n? 4 19n

S, =
6
" » 2(n— 113 FET
Aus (C): @y = 2 ‘t_?:i'; + 190 [ (n l’:=+3(nﬁ 1)' + 19(n n] e
By - "L#, baber
8y = n? + 3.

Nebmen wir an, dag die Meibe vom unbefannten, jedocdh biditens vom vierten Mange jei. Wiy
echalten aus (D) mit Beviidichtiqung der Bemerfung im § 3, wenn 7 ibr jweites, 19 ibv vierres, 28
thr filnftes wnd 39 ibr fedyjtes Glied ift, yur Beftimmung von a, folgende vier Gleichungen:
T=a + 28+ 4y + 89,
19 = « + 48 + 16y + 644,
8 =« | 58 + 257 + 1254,
30 = « + 68 + 36y + 2169,

Il



Subtvabirt man Ddie erite von ber jweiten, bie yweite von der dritten, die dritte vom der vievten,
jo erhialt man
12 = 28 4 12y + 569,
9 8+ 9y + 614,
11 B+ 11y 4 914.
Subtrabirt man die erite Gleidung, nadbdem man fie durd) 2 dividirt bat, von der zweiten wnd
Die jweite von Der britten, fo gefangt man ju den Gleidungen
3 = 3y + 330,
2 = 2y 4 304.
Dividivt man die evite Gleichung durdy 3 wnd die yweite durd 2 wnd fubtrabirt fie von eimander,
jo bat man
0=40, daber d=0=0; y=1; =6 —-6=0; «a=T7—4=3; mithin
By =13 -—n%
Wan fiebt, dag der iiberflitiiig angenommene Goefficient & Null geworden ift, wie im § 3 be-
merft wurde.
Mus (E) erbalt man jur Bejtimmung von S,
1= A+ B+ C,
11 2A + 4B + 8C,
23 = 3A 4 9B 4+ 21C.
Elipiniet man aud diefen Gleidnmaen A, jo erbilt man
3 =28 4+ 6C,
13 = 6B + 30C.

l

I

I

Gliminicr man B, jo i
4 =12C, her C=1}1; B=}; A= lﬁE; jomit
19 : ’
u =-“-'-' 4 ;— +§- oder
S, — 2"+ :t:' + 190

Dic Gleichungen (1) und (2) entbalten fedhs Gudgen ay, a, b, ¢, n und S, und 8 lajien fid,
wenn deven vier gegeben find, die Leiden andern beftimmen, wnd fo die WAnfaaben aufldfen, die bei Pro
qreffionen diefer Orduung gegeben werden fonnen.

o

§ 6. Avitbmetifche Progreffionen der dritten Srduung.

Sind die Glicber Der Dritten Differeny-NReipe einer gegebenen Progreffion unter cinander gleid,
jo beifit die Meibe bie Dev Ddritten Trdmung. Jjt das evite Glied einer jolden Reibe a, das cvite Glied
ibrer erften Diffeveny-Meibe by, dad evite Gilied ibrev yweiten DiffevenyHeibe e, dasd erjte Glied ibrer dritten
Diffeveng-Neibe d, fo it die Meibe felbit

a; a4+ b; a4 2b4¢; a4 3b+4 3¢ 4+ d; a4 4b + Ge 4 4d;
und der allgemeinen Bejeidmungdweife qenif a, = a; Ao, = b, J% = ¢} S%, =; A%, =0,
und taber ibr allgemeines Glicd

=1} 2) (n—1){n—2 k1
(1) a, =& + (n—1 |J+‘—|I_ﬂg—"-"+' “1 }n-& m-—,?‘i-
und dag funmmaterifde
3 A . n(n=—1) n(n- 1) (n—2) i ni{n—13(n—2)(n—3)
2 On = Wy + f_;rb o o A i | P EINEE. T d.
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Eben diefe Formeln erbilt man aud (D) und (E), wenn dad erite, yweite, dritte und vierte Glied
gegeben find, und jwar aus (D) befommt man, wenn man darin fiix n nadh der Reibe 1, 2, 3 und 4 fept,
fiir bie Beitimnung ded allgemeinen Glicdes folgende vier Gleidhungen:

SRS L S A O TR

a4 b=uea+4 284 4y 4 89,

a+ 2b+c¢c=a-+ 38+ 9y 4 278,
a4+ 3b4+3c+d=a- 48 4 16y 4 644.

Wird aus diejen GMeidungen e eliminict, fo exbilt man

b=28+4 3y 4+ 74,
b+ e=p8+ 5y 4+ 194,
b+ 2c4+d=8-4+ Ty + 374
Subteabict man die ervjte von der zweiten und die jweite von der dritten, fo Gefommt man
¢ + d =2y + 184.
Werden die beiden Gleidhungen von cinander ﬂl\._]-.,,nqm, o it
1d,

d =604, Ddaber d‘=:—:; y--t:-—d' ,d'—-b—-‘,-|-“ ; a=2a—bd4e—d; fomit

I

u..—J.—-b—J—-L—dui-(h-—a-c- “d)|+( )n“—-i—d—;:l."ﬂﬂ

g _1_ l:ll—[:lh _|_ (n— ljgnl?.) + l(I‘l—1 ﬂ{ﬂ;-&)lﬂﬁcﬁd' wie (1}

Fir die Beitimmung von S, gibt (E), wenn wan darin nad)y der Reibe 1, 2, 3, 4 fiir n fept,
folgende Gieidyunaen:

= A 4 B 4 C 4 D,
2a -I- b 2A 4 4B 4+ 8C 4 16D,
3a -+ 3b = 3A 4 9B -} 27C 4 81D,

da 4 6b + 4c + d = 4A 4 16B + 64C - 236D.
Multipliciet man die erjte Gleichung nadhy der Heibe mit 2, 3, 4 und 3iebt fie von Der jweiten, Ddrit
ten und wierten ab, fo crbalt man
b= 2B 4+ 6C + 14D,
3b 4+ ¢ = 6B - 24C 4 178D,
6b 4 dc 4 d 12B 4 60C 4 252D.
Wird die erfte Gleidnng juerit mit 3 wnd bernad) mit 6 multiplicict und daun von dev jweiten
und Dder Ddritten abgesogen, fo befommt man

c 6C 4+ 36D,
dc 4 d = 24C 4 168D,

Wird die erite Gleicdhung mit 4 multiplicivt Wd von dev yweiten abgezogen, fo it

Il

- 24D, daber D = i, u:;#j; 1s=“__+‘;;‘, -—n——+ h, fomit
[ b e i «
S P O i i T 1
S, = na + ﬂT"-TI! b - I!'!l“ : lg(L:ijt ot [T__il;" :': _t“‘ 3 d, wic 2).

Ware a, und S, fir die Neibe
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BT sl s w20 ndS s I8 A2 st iiden;

fo ijt &5 55 12507194 OB 888 o o ibre evite Differeny - Reibe,
Snbi i Sl o ibre yweite Differeng-Reibe,
und R 2020 ibre Ddritte Differeny-Meibe.

Die gegebene Reibe it daber von der dritten Orduung und o8 ijt a, = 3; 4o, = 4; J%, =13;
A%, 2; 4%, = 0. Witbin ibr allgemeines Glied

m=3+ @—14+ ("77)3 + (*;7)2 odur
2n* 'in + 19n

8, == ———

[
und tbr jummatorijhes Glied

Se= ()3 + ()2 + (§)3 + ()2 o
S n* + 17:; - 1H|1l

Fir die Beftimmung von a, nach der WMethode der unbeftimmien Goefficienten fiir den Fall, dap
die vier erften Glieder geqeben find, erbalt man aus (D)

d=e+ B4+ v+ @&,

'1’—-nr+).ﬁ+ Ay + 80,
14 =« + 38 + 9y + 276,
% =« + 43 4 16y + 640.

Gliminict man e, fo cxbalt man
T=p + 5y + 199,
12 =B + 7y 4 574.
Wird die crite Gleidung von Dev Fweiten, und die jweite vou der Ddritten abgejoaen, fo be-

fommt man
3 = 2y | 129,

5+ 29 4 184.
Subtrabict man bdie erjte Gleidung von ber yweiten, fo ijt
2==06d, daber d = §; y = — }; B =-!§' g = 0; joumit

_ 19n n’ n'
Ll e ober

%" — 3n? 4 180
I
Fiir cben Ddiefe Annabme erbilt man aus (E)
3= A4+ B4+ C4 1
10=2A 4+ 4B 4+ B8C 4+ 16D,
24 = 3A 4+ 9B 4 21C 4 81D,
50 = 4A 4 16B 4 64C 4 256D.
Wird die groeite Gleidhung durd 2, Die britte durd) 3, und Ddie vievte durdy 4 dividirt und dann
bie erjte vom ber jweiten, Ddie jweite vom Der dritten ynd Ddie britte von bder vierten Gileidung fubtrabivt,
fo gelangt man 3u den Gleidhungen

iy =

C 4+ 7D,
C + 19D,

=B +3
B+ 5
B + 7C + 37D,

[

we L3 po
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Jiebt man Ddie erfte Gleidhung von der yweiten und die yweite von der Dritten, fo befommt man
1 =2C 4 12D,
4 = 2C 4 18D.
Werden die beiden Geidhungen vou einander abgejogen, fo ijt
§=06D, und daber D=4; C=0; B=1}}; A=4%; jomit
Sy = §n + Hn®* + % ober
g, — ™+ 178" 4 180
T L | T
Jn den Gleidungen (1) und (2) fommen fieben Gréfen a,, a, b, ¢, d, o und 5, vor. Sind
pon Diefen Grdfen fiinf gegeben, o Eonnen die beiden anderm gefunden werden; mithin find alle Anfgaben,
bie dtber Progrefjionen ber dritfen Orbnung geftellt werben fonunen, auflésbar.
(Eben jo Founte man bdie Meiben der folgenden hobern Drdmungen bebanbdeln; dody jieint diefes
nberfliifiig, weil ibre Bebandlungdweife aus den bisherigen Betradtungen deutlidh evbellet.

§. 7. Figurivte Jablen.
a) Polvgonalzahlen.

Nimmt wman eine Reibe von der Form an
1) T4 asl arias A arRT el A :
bildet Dic Summe aud dem cviten, aud dem erften und weiten, aus dem erjten, weiren wnd dritten Glicde
w. . w. und fepreibt diefe Summen Horijontal, fo erbalt man die Reibe
2) 1; 144a; 14 2a; 14 3a; 14 4a; 14 Ba; 14 6a;
dic offenbar cine avithmetifde Progrefiion der erjten Orduung it

Wendet man auf die NReibe (2) das Verfabren an, welded auf (1) angewendet wurbe, fo erqgibt
neh bie Meibe
3) 1; 2+4a; 34 3a; 44 6a; 54 10a; 64 15a; T4 2a;
dic eine aritbmetijbe Progreflion der jweiten Orduung ift; denn man findet leidyt, dag o, = 1 + a:
A%, = a; 4%, =0 iit. Die Reibe (3) wird wegen der Entjtebungdweijfe Summenreibe, qewsbulicher
Pologonalveibe und die Glieder Polygonalzablen genannt, weil fid) Punfre oder Kugem tn diefer Anzabl in
reqelmigige Vielede qruppiven laffen.

#ir die NReibe (3) findet manw aus (A) und (B) & 3

n,,:]+(n-1][[+n]+(";1)a

2n 4+ n'a — na
2
n{n—1)a

n -+ 3
Sa= (1) 1+ ()t + ) +(3) o

2%y
Sn_ l::'n+3rl _—}-Su na

Ay, =—

1) iy

6
- __ nm41) nin"—1)a
2) B R e
Sept man in (3), (4), (8) a = 1; fo erbilt man
6) 15 3306: 10z AR-Naf-0 8 S 55 A= 55
B = I + a ,1_ )
et nin -+ 1)

2
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S, =10%0_ 20 -0
-~ __ n' =+ in? +.1n
bn— _E =3

g a0+
AT B S R

Die Neibe (6) beipt Dreieds: odev Tvigonal - Reibe und die Glieder Dreicds-, Tviangulav: vder

Trigonal-Jablen, weil fid Kugeln in diefer Anzabl in gleidieitige Dreiede ordnen faffen.
3t a = 2, fo geben die Formeln (3), (4), (5)

7) 1; 4; 9; 165 25; 36; 29; 64; 81; 100;
— 1)2
an=u+ﬂ‘1—-2—-—-——
a; = n?
__nin + 1) nipn’—1)
S“—_“__‘I’ 123 2
S 30" 4 3n 4+ 2n' — 2n
i =2 T
g — M40+ 1)
o —r '_—‘ ‘-—_—_2 ; 3 .

Die RNeibe (7) beipt Lanadrat- odber Tetragonal - Reibe wnd ibre Glieder Tuadrat
nal=Jablen.

Wird a = 3 angenommen, fo erbdlt man aus (3), (4) wd (5)
8) 1; 65 125 22; 35; 61; 170; 92; 117; 145;
—1)3
Bn = N +3¥’
— 800 —1)
t

2
By = nab i) mie o D)3

P e B

S t)

Die Reibe (8) beipt Pentagonal-Reihe und die Glicder Pentagonal-Jablen.
#ir a = 4 folat aus (3), (4) wnd (5)

9) 1; 6; 15; 28; 45; 66; 91; 120; 153; 190;
a, = n +m~;’—tﬂ,
By = 2n* — p,
8 = n(2n — 1),
Sy = nl:" .+z” ul(nlz_. t'ah'
R i.“_i_'?;"_:_“
e n(&n® +H:‘In - 1}_

Dic Reibe (9) beift Sexagonal-Meibe und die Glicder Sexagonal: Jablen.

Fir a = 5 folgt ausd (3), (4) und (3)

10) 1; T; 18; 34; 853 81; 112; 143; 18); 235; L

pder Titreqo:



ol [ (o —1)5
an—'ﬂ‘{ P ]
an® — 3n
ek
on — 3
an=n{an% ],

__unin 4+ 1) nfn® — 1
S = 2 +1.2,:15'
S _ dn*+4 3n* — 2n
B e T A R

BT N N
__n(hn® 4 dn — 2)
B = g =g het
Dic Neibe (10) beift Sicbenedsreibe, wnd die Glicder Sicbenedszablen.
Fir a = m — 2 folgt aud (3), (4) und (5)
11) 1; m; 3m—3; 6m—8; 10m—15; 15m—24; 21m—35; 28m —48; ...

-1

au=n+“m£ :'(m—Q},

4 mn® — 2n* 4 4n — nm

n 2 v
I]Fu='I1‘I:rn—2]';r'|l:m--—n)ll

» _ oo+ 1) nin®* — 1) .

e e T e ey 2 Lol
S __mn' — mo— 2" 4 Jn’ +n
ki T /

cy mn(n* — 1) — n(20® — 3o —1
8, = ==t 1 ._2(. 3 g

Die Neibe (1) beift m Gefsreihe und die Glicder m Gdszablen.

M u erfabren, ob eine vorgelegte Jabl z eine geqebene m Gdszabl fei, und welde die Seite
Derfelben ift, fo ift nur nothwendig, die Zabl z dem allgemeinen Glicde gleidbiujepen und die Gleidhung

nacdh o anfuldfen. €8 it

n*(m—2) — n{m—4)
5 =
m — & 4 V(IT—#,’ +FBim—2)=
2= ”_?.':_m —'2; T -

Demnach it die Jabl z eine m Edszabl, wenn (m — 4)* 4+ 8m — 2)z cin vollitindiges
Lnadrat wnd eine gange pofitive Jabl ift. Dicfed feftbaltend, ift die Jabl z cine Dreieds:, BVieveds:,
Binfedd:, Sedseds:, Sicbeneds-Jabl, wenn naditebende Bedingungen erfillt find.

i =+ lf2|+a~z'
n = VZ;

4 VA1

z b

n = ——g 5
2 4+ V32z 4
n= 8 '

§ + Vi0z+9
e T

§. 8.

b) Poramidalzablen.
Sud)t man von der Polvgonalveibe (3) vorigen Pavagraphs die Summenveibe, jo erbalt man
1) 1; 34a; 64 4a; 10+ 10a; 154 20a; 21 4 3ba; 28 + 56a; 36 + S4a; . .
3
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Diefe Reibe beit Pyramidalveibe und die Glieder PyramidaGablen, weil fidh fo viele Punkte
ober Sugeln, als cine folde Jabl angeigt, in eine Grupve jujommenitellen fafen, welde eine Poramiden:
form anninmt.

Was den Rang der Reibe (1) anbelangt, fo findet man leidt, dag fie eine avitbmerijde Progrefiion
Der dritten Lrdnung ijt, denn ef ift o, = 2 + a; 4% =1 4 2a; 4%, = a; Sa, = 0 ud
baber dasd allgemeine Glied von (1)

m=1+@—1@+a) + (")t +2a) + ("7) .

3n* 4+ 3n 4+ n'a — an
An = m ¥

’ _n(n41) , n(w’—1)a
) B e r e e B g

und ibr fummatorijhes Glied

Se= ()1 + (5 @+ + (A +20 + ()
n® + 3n° 4 %n b #n' 4 2an’ — an® — 2an

Baimi—y s e e Y T ’
. . n(n4+1)(n+2) , n(n*—1)(n+2)a
). S o S e s T W
Selit man in (1), (2), 3) a = 1, fo erhdlt man
4) 1; 4; 10; 20; 35; 56; 84; 120; 180; 220;
nin-1) n(n®—1)
R Y Vo Y

_ n*+ 30’ 4 2
RIS e e
n(n41)(n4-2)

et e TR T

Qi gl ni{n==1)(n-2) n(n®—1)(n4-2)
LSS TRy Vi e b b i
B e n* 4+ 6tin® 4+ 1n* 4 Bn

T s B Tl L

I nin—+1)(n42)(n<3)

B T s T ° ¥

Die NReibe (4) mennt man dreiedige ober dreifeitige Poramidalreibe und die Glicder dreiedige
oder Dreifeitige PyramidaGablen.
Rir a = 2 folgt aus (1), (2, (3

9) 1; 5; 14; 30; 55; 91; 140; 203; 2B5; 385;

. nan41) nn*—1)

G — 1‘24—'.2_3.2.

gt 2n' 4 3n* + 1

R =y LRy
_ o(n4-1)(2n 4 1)

B e A

. nn41n42) | n@ D42 |

Ba =3 T T T

e 2n* + 8o’ + 10n' 4 &n

Su = 1 o A £

o n{ll-f-l_i_]__'__in-;—!l‘

Die Reibe (5) beift vievedige oder vievjeitige Povamidalveibe wnd dic Glicder vierjeitige Boras
midalzablen.



6)

7

8)

9)

10

19

Fir a = 3 erbalt man aus (1), (2), (3)

1; 6;

18; 40; 75; 126; 196; 288; 405; 550;

__ n{nd1) n{n*—1)
) ol 1.1..|.'3’

an = —

__3n? 4 3n?

T T T

_ ni(n-1)

= ——y
. __ nn41)(n+2) n(m—1)(n?432) .
Dy = 1 .8, 3 +I.2.3.-1'J‘

s __ 3n* + 10n® 4 9n? 4 2n
I B T et
S __n(a+1(4+2(3n41)
== T FR T A T

Die Reibe (6) beift finfeitige Pyramidalveibe und die Glicder finfieitige Puramidaliablen.
®Fir a = 4 folgt aus (1), (2), (3)

'

7 .

22: 50; 95; 161; 252; 3723 5253 T13;

__ni{n41) n(n*—1)
= kR A

T
__4n* 430 --m

$a-== 1 3 o9 !
__n(-ln—!}[n-]—ll .

B i e g W
__n(n4-1)(n+42) n(n!—1)(n+2)

S“"'i.a.‘s +“1_'.'a.11.s'4'

S __n* 4 80" 4 2o’

rEms ey e R

S __nin4-1)(n12)

L= T e

Die Reibe (7) beit fechsedige Poramibalreibe und ibre Glicder jechdedige Byramidalzablen.
Jjt a = 5, erbdlt man aug (1), (2) und (3
1; 8;

26; 60; 115; 196; 308; 456; 645; 880;

1
o nin—f“;'] it Ei‘l +1)5

P e B
__ bBn" 4 3n* — 2n
o St T v T Pl
_nBn—2)(n4+1)
el W R
_ a(+DmFD) |, n@—1)m+2)
e o [~ Fhis e e Ty i

gl L But i 1hur o Tnt — 9
ST Ty T T
B — n{on—1)(n-41)(n4-2)
ST Y N R Al S T,

Die Reibe (9) beifit ficbenfeitige Pyramidalreibe und ibve Glicder ficbenjeitiae Pyramidalahlen.
Fir a = m — 2 erbdlt man aus (1), (2), (3)

; m+1; 4m—2; 10m—10; 20m—25; 35m—49; 56m—84; 84m- 132; 120m—195; . . .

__ n(n+-1) n(n?—1)
g e m v T Wl e )

— 2n" 4- 3n? 4 Hn 4 mn? — mn

T U '
_ —n{%n — B (n+41) 4 nm —1)m
o Tt Gl .

3-
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~ _ n(n+4 1)(n 4+ 2) n(m*—1) (-2 (m — 20
S = 1 T e T =k
n(nv—ﬂﬁ]-!-um

Suzm (n*—Tn—6) + — TR

Die Meibe (10) beifit m feitige Poramidalreibe und ibre Glicder m feitige Porvamibalzablen.
Wm ju erfabren, ob eine vorgelegte Jabl z eine Poramidalzabl wud welde die Seite derfelben
fei, mug die fubijthe Gleichung
n*(m—2) + 3n* 4~ n(h—m) =
eine rveelle, pofitive, ganggablige Wurzel baben.

§. 9. Anwendung der arithmetijdhen Progreflionen jur BVevechnung der Kugelhaufen.

[. Wenn der Haufen, in dem die Kuaeln qufgefchichtet find, die Gejtalt einer dreifeitigen, gqamy
ausgefiibeten Poramide bat, fo wixd die obevite Kugel an der Spipe von drei Kugeln, diefe drei von fedhs,
Diefe jedd von jebn, diefe jebn von fiinfiebn Kugeln w. . w. getvagen wevden. Die Kugelmengen in den
cingelmen Sehichten von oben abwirts lajfen fid demunad fo fdbreiben:

1, '3, 6 10, 15
und bilden eine arithmetijde Progrefjion der yweiten Ocdmung; denn wan findet, df Aa,=2; A%, =1;
A%, =03 fomit
tn—l‘lfn 21
2

tn =14+ (n—1)2 +

dit n(n-i-i}
= T Al
bemnady befinden fid tn der 20. Schidbte von oben
20 21
g = —5— = 210 Kugeln,
=i nln—11 —1){n—2).1
umd Sy =n.1 4 2+ ______..‘_3 :
= En+mn+z)
R == L R
Die Gumme von Kugeln in 20 Sdidten von eoben it
., 20.21.2%
h-_rn —_— 'I":‘t—.-:r — 1540-

I1. Sind jedod) cinige Schidbten abgeteagen, fo bat dev Haufe die Form eined Poramidalfupes und
die Anmgabl S der ibn bildenden Kugeln it offenbar, wenn fid {n der vollfommen audgefibreen Pyramide
P und in der abgetragenen Q Kugeln befinden, beftinumt durdh die Gleichung

— P e Qr
mitbin, wein die vollitiubige Puramide aus n und die abgetragene aud m Sdiditen beftebt:

G ni{n==1(n42 . m{m-+-ll__}_~§_m+2}
= T T e VR PR

PMan Faun die Summe der Kugeln, die fib in einer abgeftupten dreijeitigen Povamide befiuden,
and durch folgende Betvacdbtung exbalten. Vet einem dreifeitigen Poramidaljtuge bildet die oberite Sdidie,
fo wie aud) jede folgende ein Dreted. Wenn mum in ciner Seite der oberfien Sdidte m Kugeln liegen,

jo find in derjelben 1(-&'!'—1! Kugeln vorbanden; weil ferner in jeder nadfolgenden Sdidbte cine Seite
unmer  eine Kugel mebr Imt, alg fid in Der nadjt daviiber lieqenden befinden, fo find in Dev jweiten
{ 1. 2 i . m = i ) () .

(o —),;-m- 2 !, in der dritten " J;I'- t--;-}, i ber viecten (m -+ 3)(m -+ 4) Kugeln w. . w.

Die Kugelmengen in den eingelnen Schidten von oben nad wnten, ndmlid




mm41), (m4+-1)m+2), m-+2)(m-43), (m+3)(m+44), (m4+4)(m+5), (m45)(m+46),
2 ! 2 ¥ 2 ' 2 ¥ P 1 2 g
m'+m m'4Im4-2 mi4-dm4-6 m P Tm+12 mfO9m420 mP1im4-30
2 2 ! 2 ’ 2 R 2 3Ry )

bitden eine Reibe, die cine avithmetifhe Progreffion der gweiten Dedmumg ift; denun es ift a,=m + 1;
A%, =1; 4%,=0 und daher

3 : —1) (m+1 —1)(n—2
annm;‘m+n{n L '!+n(n H)(n }'
D= m’n + m“';' mn — mn i u’lz—n e n? — 3;' + 2:1,
» __ mn(m-n) nn?—1)
S Tt
1 ; _
md a, = L ;:_m -+ (n—i_J(m+1) i (n 11!."'12 ﬁlr
- 2 - 3
wi s =t ;m - + : 2 nl

a, = %‘(m-—k?n—-l) + E(n—l]. :

IIT. Bisweilen werden bie Kugeln in vierfeitige Pyramiden anfgefdidtet, jo baf die Sdidien
fammtlich Quabrate bilden; mithin lieqen in Der oberften Sdhichte 1 Kugel, in der jweiten 4, in der
britten 9, in der wierten 16 Kugeln u. f. w. Die Mengen der Kugelm von oben nady unten

1)) P01 8 = 05
bilden cine aritbmetifde Progreffion der jweiten Ordmumg, deun o8 ift
ibre erfte Diffeveng-Reibe 3; 9 T; 9
und ibre yweite Diffeveny-Reibe s 2 fomil
=14 @—1)34 E=HE-2,

a4, =1+ 3n — 3 + n* — 3n — 2
‘.'ln=]11,

Tt nin — 1) nin — 1){n — 2)
By n o <oy S e

30 — 30, 2n® — 6n? 4 4n

Sai= -y e
_ 2n" 4 dn* 4

So = e

gl nfn 4+ 1)(2n 4+ 1)

L = e e

Demnady liegen in der 30, Sdidte
aao — BUOI
ud in 30 Sdidten S, = 30'301'“1 = 94bb.

IV. Sind jedody etliche Sehichten jchon abgetragen, fo ift die Swmme S ber ibrig geblichenen,

wenn i den vollftindigen P und in der abgetragenen Pyramide Q Kugeln lagen
S=P—Q,
oder wenn die vollftindige Poramide ausd n wnd die abgetragene aus m Sdidbten beftand
§ — Nn 4 1) (2n 4 1) _ m(m 4 l\[-‘i!_m_—l-_f}‘
R YT EES R

Man fann die Swmme der ibriggeblicbenen Kugen anch auf folgende Avt beftimmen. Da wiv
und mit der vierfeitigen Poramide bejdaftigen, fo {ft jede Sdidte eln Luadrat, wie e and aud dem
allgemeinen Glicde evbellet. Wenn fich in einer Seite dev oberften Sdidbte m Kugeln befinden, fo befinden
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fid in der gangen Sdidite m?; weil in jeder folgenden Sdhidhte eine Seite eine Kugel mebr bat, alé Ddie
ibr vorbergebende, fo liegen in Der jweiten Sdidte (m - 1)% in der dritten (m - 2)% in Der vierten
(m 4 3)% w §. w. WMithin bilden die Kugelmengen
m?; (m+41)?; ‘m+2)%; (m+3)*; (m+4)%; (m+5)?; (m-+6)*; (m+7)%
m?; m*+ 2m-41; m* 4 dm 4 4; m®* 4 6m+9; m* <4 8m <4 16; m* 4+ 10m - 25; m*-+ 12m~-36;
cine Meibe, die eine arithmetifhe Proqreffion der jweiten Ordbuung iff; denn e it o, = 2m 4 1;
d*, = 2; 4%, = 0 und Daber
S attn _|_ nin — 1){(2m 4 1) i n(n — 1ifn — 2'!2

t . 2 T
Sa = m*n + mn? —-nm—l—#'
S; — mn (m+n___l)+“'[5“ — ) — 1)

S i ] J
nn=m2+[n-—1}12m+1j+,“_.'M2,

2
fiy m? 4+ 2mn — 2m 4 n* — 2n 4 1,
ay = m (m 4+ 2n — 2) - (n — 1)%,
fit m = 3 wd n = 4 {jt
a, = 3.9 + 9 = 36,
3

Su = 12.6 + 755 = 86.

V. Weun viele Kugelt aufjuidichten find, fo gibt man den Sdidten gewdbulidh die Form von
Redpteden, mithin it der Kugelbaufen dadidrmig oder er bat die Geftalt cined dreifeitigen Pridma mit
jbicfen Grumdflachen. JIn der oberften Schichte Defindet fih mur eine Neibe vou m Kugeln; dieje ruben
auf gwei Meiben ven (m 4 1) Kugeln, mithin Hegen in dev yweiten Scidte 2(m -+ 1) Kugeln; dieje
ruben wieder auf drei Meiben jede von (m 4 2) Kugeln, mithin Hegen in der dritten Sdidhte 3(m 4 2)
Kugeln w. . w., ndmlid in jeder folgenden Sdidhte eine MReibe und in jeder Reibe eine Kugel mebr.
Bei diefer nordnung entbalten die Schidten folgende Unzabl von Kugeln:

m; 2m~+1); 3m+2); 4m+43); Sm-+4); 6(m-+5); T(m+6); 8(m+T7);. . .
m; 2m 4+ 2; 3m+6; 4m +12; 5m 4 20; 6m~+30; Tm + 42; 8m -+ 56; . . .
diefe Meibe ift cine avithmetifde Progreffion der jweiten Ordnung, denn ed ift ibre evite Differeng-Reibe

m=4+2;m+4; m46; m<48; m4-10; m 4 12; m + 16,
und ibre yweite Differeng-Reibe

D Qe R e AR

daber ap =m + (n — D(m 4+ 2) + (u_-—!_)“(_r:_u_ﬁj_ﬁ
a, = n(m + n —— 1),
y ST nin — 1)(m 4 2) nfn — 1)(n — 2)2
e = AN T ] e
q 20 4 dmu’ 4 3mn — 2n
Ve R A !
. — B+ DA + Im — 2)
B R 3

Jit m = 10 und n = 20, fo ift
iz = '20,29 = 5Bﬂt

20 .21 . 68
Sy = G
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VI, Jit ver vedbtediqe Sugelbanfen nidht qang ausqgefiibrt ober theihweife abgetvagen, jo it Ddie
Angabl S der nbriggeblicbenen Kugeln, wenn der vollitindige Haufen, bder aud n Sdhidten beftand und
im Riden m Kugeln batte, P Kugeln entbiclt wnd p Sdidten abgetragen wurden, die Q Kugeln ent-
biclten. offenbar

S =P — Q oder
g — N 1)(2n +3dm — 2  p(p+ L(Ep +3m — 2)
= 1 g . T !

S faom aud durd) folgende Betvadbtung exbalten werden. Hat die oberfte Schidpte im Haufenvefte in der
Sette nady der Linge q, n der Seite nady der Tueve p Kugeln, fo erbdlt dieje Sdidte pgq Kugeln;
in jeder folgenbden Sdidhte bhar jede Seite eine Kugel mebr, mithin die jweite Sdhidte (p + 1) (4 1);
die Dritte Scbidbte (p + 2) (q + 2) Kugeln u. f. w. Die Kugeln in den aufeinander folgenden Schidten
find demmady durdy folgende Jablen gegeben:

PG pF+FD@+HD; (p+20a+2); p+3(a+3); p+A@+4; p+5(q+5). .
pa; pat+p+a+1; pa+2p+2 +4; pa+3p+3a+9; pg+dp+4q+16; p q+dp+Hq+25; . . .
bic eine avithmetijhe Progrefjion der jweiten Ordnung bilden, demnn e da, = p+q 4 1; A%, = 2;
A%, = 0. Gomit

= nin — 1){n —2
S = npq + 02 +a+ 0+ T,
__‘lnpqr-]nn'p-}-nq-—ll'p—-nq 2o — 30 + n
8a = TIAE s
S =Q{2pq-+-np+nq-—p—q|~} E{En-—l)(n—l}.
n— 1)(n —
8 =pq + 0—1)p+q+1) LS 0E—,

G =pq+@p+qgn—p—q F0—1)>%
Fir p=5;q =10 und n = 20 ijt

S;o = 10 (100 + 200 + 100 — 15) 4 220 1 _ 399,
a§,, = 50 + 300 — 15 + 361 = 696.

VIL Hud den in Redteden geformten Schidbten plegt man nod eine anbeve Art von Kugel:
baufen ju bitden, welde aber u ibrem Gleidgewidite erfordern, daf fie an gwei Seiten an anbdere Kugel:
baufen angelebnt oder auf fonit eine At unteritiipt werden.  Jn cinem folden Haufen lieqen in der oberften
Sdidte, die aus eciner Reibe bejtedt, m Kugeln; darwnter ywet Reiben, jede vonu (m— 1) Kungeln, mithin
in der gweiten Schidite 2(m — 1); unter diefen dret Meiben, jede von (m — 2) Kugeln, daber in der
dritten. Sdidyte 3(m — 2) Kugeln w. f. w., jo daf die Kugelmengen in den verjchicdenen Schidhten von
obe nach unten durdy folgende Jablen geqeben find:

m; 2(m—1); 3(m — 2); 4(m — 3); 5(m—4); 6(m — 5); T(m —6); 8(m —"17); . .

m; 2m — 2; 3m—6; 4m —12; 5n—20; 6m—30; Tm —42; 8m — 56; . .
welde eine arithbmetijche Reibe ded jweiten Manges bilden; deun e ift
m-2;m—4;m—6;m—8; m—10; m — 125 m — 12;. . . ibre erite Differeng-Neibe, und

—2 — 25 —2; —2;—2 —2:... ibre jweite Diffevens-Neibe, daber
=m0 maee Ao G DR DT
g = m+nm—m—2n4+2—n*+3n0—2
fi;, = nm — n® -4 p,
8y = n(m—n + 1),
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gl i ot i

S _nfn 4 1(3m — 2n 4+ )
Doty e R ] k
Fir m = 30 und n = 10 ijt
a0 = 10.21 = 210,
8y = 107 _ g0y

VIIL Kann jedod ein foldher Haufen nur von einer Seite angelebnt werden, fo gibt man ge-
wibnlid) jeder folgenden Schichte awar eine Meibe mebr, 1aGt aber die Azabl der Kugeln in jeder Reibe
wnverdndert.  G8 it bemnady die WAngabl der Kugeln in den verfdiedenen Sdidten von oben

m; 2m; 3m; 4m; 5m; 6m; Tm; 8m;
die eine avitbmetijhe Meibe dev erften Ordnung bilden. Within
8, = m - (n— 1)m,
iy, = nm,
nin — {lm

Sn — nm —!— 1_'2—-,
o _ mn(n+1
o et
IX. Jijt eine beftimmte Denge Kugeln S in eine dreifeitige Poramide aufzuidbichten, fo ijt noth:
wendig gu wiffen, wie viele Sdidten man gu bilden oder wie viele Kugel man in eine Seite der unteriten
Sdidhte gu legen bat, d. b. die Gletdung
n* + 3n? 4 2n = 68
muf eine reelle, ganzzablige, pofitive 2Wurgel baben,
Gine eben foldhe Wurzel muf die Gleichung
20 4+ 3n?2 4 n + 68
baben, wenn die namliche Kugehmenge S in eine vierfeitige Poramide anfjuididten wave.
Sollte man aus der Kugelmenge S einen (anglichen Haufen bitden, fo bat man ur Beftimmung
voi n, vorausgejept, daf m Ddie Ungabl der Kugeln tm Niden gegeben ijt, die Gleidhung
21 + 3n°m 4 3mn = 685,
Wire m nidt gegeben, fo hitte man cin Problem der unbeftimmeen Analptil W gangen, pofitiven
Jablen aufjudfen. Gben fo wnbejtimmt wire die Aufgabe, weun der Kugelbaufe nidt qang audgefibrt
werden follte,

§. 10. Das JInterpoliven der Neiben.

Eine Reibe interpoliven beift, ywijden je ywei Glieder derfelben cine geqebene Angabl von Glie:
Dern Dergeftalt einfdalten, dag die dadurdy entitebende neue Reibe mit dev gegebenen vom gleicdhen Range
ijt; die fo exbaltene Meibe beiBt eine interpolivte.

Nebe avithmetifhe Meibe
(1) i Orll SR B N
fann man betradyten, als hervorgegangen aud ciner anbdern, von der man jwifdhen a und b, gwifden b und
¢, awifden ¢ und d w. f. w., Ddiejelbe Angabl vom Glicdern weqqelaffen bat. Mimmt man an, dai in
der Meibe (1) goifden jwei Gliedern ywei weagelaffen worben find, begeidynet die eingufiigenden mit accens
tuicten Buchitaben, fo ift die urfpringlide Reibe, die nun interpolivte bHeipi
(2) Ay TRly e ohe Shi hds et Vel et deidiemdiis e L.
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Die Neibe (2) it beftimmt, wenn ibr allgemeined Glied befannt iit. Da jedoch die Meibe (2)
vou gleidhen Mange mit (1) fein foll, Dderen allgemeined Glied aus einer hinlingliden Angabl beliebiger
Glicder gefunden werben famn, fo ift flar, Dag a, von (1) aud) a, von (2) ijt.

G38 fei a; a4+ b; a4+ 2b+4c; ... die gu interpolivende Reibe von weiter Ordbnung und
jwar a ibr erfte, a4+ b ibr jweites, a 4 2b 4 e ibr Ddrittes Glied. Sollen jwifhen je ywel Glieder
jwei eingefbaltet werden, fo wird a 4 b das vierte, a 4 2b 4 ¢ dad fichente Glied der interpolivten
Meihe fein. WVdan bat demnadh gur Beftimmung von a, ausd (D) § 3 folgende Gleidungen:

s=a+f+7
a+b=ua+ 4 + 16y,
a+2b+ec=a-4 75+ 495
Wird die erjte Gleidung von der yweitem wnd der dritten abgejogen, fo ift
b = 35 2 15?!’
b4 c= 38 4 335
Gliminivt man aud diefen ywei Gleidhungen f; o erhilt man
c = 18y Daber
b—be = 5
y = %;ﬁ_—_ 3_45‘:'3_"1;5.“; o =a— %—0— -’{-’f——]—;=a—; -+ ;—c, fomit

b 2c 6b —5¢ en?
B = & — 5.+ gt —p— At

Sept man fiir n nady und mach 1, 2, 3, 4 . . . fo erbdlt man

no=a—g+ 2By Sy,

w = sk f o i g sk g g
w=a—j+rtE-aetr=etE -
R A - PP )

B e e e R
e e
f, -—"n-—g—{-3c+%|;—~%§c+%—cza+2b+c,
a, :n—:-;+§c+%§b—%c+‘:—:c=a+?};+-’gﬁ,
et e D

“.n=ﬂ'—]§:+'§f+ 'lﬂ;h«—'-f:c+-u}g—“=a+3b+3cn. f. w.,

baber die interpolivte Meibe
¢ 2h [ 2¢

@istg—gisty =5 @tbia+g + e+ + 350+ +0504 P
+ 8% 0 + 5 + 55 @+ 3b + 30,
die cingeflammerten Glicder find Glieder der gegebenen Neibe.

Dbder wenn man die concvete Reibe der yweiten Ordmumg 15 105 285 . . . mit jwei Glicdern
ju tnterpoliven bitte, fo bat man jur Veftimmung des allgemeinen Gliedes dev inferpolivten Reibe aus
an = @ + nf + n¥p folgende Gleidungen:

4
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l=e4 g+
10 =« + 45 + 164,
B=u-+ T8 + 497.
Wird aus diejen Gleihungen e eliminirt, fo ift
9 = 38 4 15y,
18 = 38 + 23y.

Il

Nad Glimination von g ijt
9 = 184, mithin
y=14; B=4; &« =0 haber

g = ; -+ % = -——nm: IJ' jomit

(1); 3; 6; (10; 15; 21; (28); 36; 48; (55); 66; 78; (91);
vte mterpolicre Meibe.

Diefe WMetbode ift jedod beim Fnterpoliven der Meiben nidgt Leliebt, jene der Differemzen wird
thr vorgejogen. Da die interpolirte mit der gegebenen von einerlei Ordmung fein muf, fo ijt far, dag
die allgemeine Formel

Bygr = Ay ':" (;) J:‘Im + (:;) .J’ﬂm + (:;) dlﬂm —}— (:_) d.llm *}" . b & daﬂm,
wodurd) jeded Gfied einer jeben avithmetijchen Reihe durdh ein vorangehendes und durdy die eben fo vielten
Glicder Dex auf einander folgenden Dijfeveng-Reiben ausgedriidt witd, wad) einer Ffleinen Transfirmation
fiiv Diefen Fall brandbar wird.

Sollen r Glicder cingefhaltet werden, fo {ft dad erite interpolivte Glicd A1} Dad gmweite apgyg. ..
Dag lepte a, 4. Um jedod Die eingefdalteten Glieder feidhter ju fberfeben wnd wm 3u wiffen, wie viele

®lieder cingefchaltet werden, und dad wie vielte jedes eingefdaltete ift, fepen wir r = 2, md m = n.

Il

Demmady it
N u L . w s u 3 n
©) =k () ek () 2+ () 70 ) et )
we v > u it
Weil die Formel (F) fiir fede arvitbmetifhe abbridt, weil n, u und v jede belichige Jabl (dag
fie veell, pofitio wnd gang fein miiffe, erfordert die Natur der Sadbe) bedeuten Founen, fo ijt far, daf
man jwifden jwei beliebige Glieder der gegebenen Reibe eine beliebige WAnzabl Glieder einjbalten faun,
wepbald fie als allgemeine Juterpolations - Fovmel betrachtet weeben davf. Beim Gebraudbe derjelben be-
seidmet man fmmer jene jwei Glicder, jwifhen welden gerade die Ginjdaltung vorgenommen wird; mit
ap unbd ay4q.
Wi wollen den Gebraud der Formel durdh ein Beifpiel erliutern.
lm qwifden je ywet Glicder ber Meibe 1 25; 815 1695 . . . drei Glicder fo eingufdbalten,
baf Daburdy der Mang der Meibe nidt gedndert wivd, bat man v = 3; v = 4 und
1; 253 817 169;
24; 56; 88; .
32; 32 .
aljo fiiv dad Ginjbalten ywifehen dem evften und Fweiten Glicde
ag = 1 a4y = 25 da, = 24; d*%, = 32; J%u = 0, fomit aud (F)

b § o= a (i) 24 + (i) 82 = & + 6u +ut — 4
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1 + '} = + B‘ + 1 —-_— = 41
o, +i=14+124+4— 8= 9,
a, +3=1+ 18 + 9 — 12 = 16,
fitr die nadjten ywet Glieder ift a, = 25; 2,41 = B1; da, = 56; 4%, = 32, mithin

n' — 4u

8o+ § =+ 356 + — 16 = au + 14u 4 u® — 4y,
8 + =25 + 14+ 1 — 4 =36
2, +3 =2+ 28 +4— 8=4y,
a, + 3 =25 4 42 4+ 9 — 12 = 64,

fiiv bie beiden folgenden Glicver ift an = B1; anps = 169; Aa, = 88; ™y = 32, jomit
an+;:an+zaﬁ +£—Tﬁq‘_u'iﬁ:3n+22u+ u? — 4u,
a + 1 =B 4+ 22 4.1 — 4=100,
a, +3 =281 4+ 44 4+ 4 — 8 121,
ag + 1 =81 4+ 66 + 9 — 12 144 w. f. w,

demnadh ift die interpolicte Meibe

(1); 4; 9; 16; (25); 36; 49; 64; .(81); 100; 121; 144; (169);
die eine arithmetifhe Progreffion der yweiten Oednung ift, wie man fidh leidt idbergengen Fann.

Betradptet man u nidt al8 Stellengeiger der interpoficten Glieder, jondern ald allgemeinen Jndex,
fo nimmt (F) folgeude Form an:

@) =t (‘:) da, + (:) A%, + (:) A, + (:') A, + (“] ik

Diefe Fovnel ijt i vielen Fillen bequemer wnd braudbarer al8 (F). Die Glieder der gegebenen
Reibe Fom man febr feicht von den interpolivten Glicdern unterideiden, fo wie aundy beftimmen, das wie
vielte Deér interpolivten ®licder ein beftimmted ®lied iff. Dividict man namlich u durch v (die um eine
Ginbeit vermebrte Wngabl der interpolivten Glicder), fo erbilt man entweder eine gange Jabl p ober eine

qemifdte p’;, jum Quotienten; im erften Falle ift u Dex Judbex ded (p + 1) Glieded Der gegebenen

Reibe, im poeiten eines interpolivten und pwar ded +** wifhen dem (p 4 1) und (p 4 2)*" Gliede
Per interpolicten Reibe. Veim Gebraude diefer Formel mup man u um eine Ginbeit Fleiner an-

nebmen, als der Stelleneiger bes Glicdes ift, dad man aus (G) erbalten will, wovon der Grund leidt
eingufeben ift.

I

Wire die Neibe 1; 25; 81: . . . die von jweiter Drdnung ift, mit drei Glicdern ju interpoliven,
foiit a, = 1; A0, = 24; da, = 31; v = 4; dennadh
=1+ 8024 +20=032 — 1 4 6u 4w — 4y,
a, = 1,
=14+ 64+ 1 — 4= 3
g =14+124 4 — 8= 9,
=1+ 184 9 — 12 =16
a, =1 4+ 24 + 16 — 16 = 23,
ng =1 4 30 + 25 — 20 = 36,
oy =1 4 96 4 36 — 24 = 49,
n, = 1 4 42 4+ 49 — 28 = 64 u. {. w.

Man jiebt, dag wan aud (G) bie nimlichen Giieder erbalt, wic ausd (F).
he
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Lon der JInterpolation madt man bei naturwiffenidaftlicdhen Forfdungen biufig mit grofem Nugen
Gebrandh.  Wenn man namlidh durdh miibfame Beviudpe oder Beobacbtungen eine Neibe von NRefultaten
cebalten bat, fo bilben biefe wicflidy oder wenigitend niaberunadweife eine arvitbmetiidhe Progreffion, denn
die Gilicder ivgend einer Diffeveny-Reibe find entweder gleidh oder jo weniq von einander verjdhicden, dap
fie, wenn fie al8 gleih betvadytet oder wenn das arithmetifbe Mittel fiir fie gefept wird, auf die 3 for:
dernde Genauigfeit feinen Einflug ausdiben, Wi wollen diefed an einigen Beifpielen betraditen.

I RNady den Unterfudungen von Dulowg wund Petit evqab fich, daf der Gang eined Tued-
filbertbermometers, Das mit Q bezeidhnet werden foll, in Temperatuven, die bober waren, al8 die der Sied-
bige, mit Dem Gange cines Huftthermometers, Dbad L beiffen mag, nidht mebr Gbereinftimmte, foubern
wenn Q angab

100; 1505 200; 2505 300; 360,
jeigte L

100; 148,7; 197,05; 24505; 292,7; 330,

folalich fiud bie Unterihiede in den beiden Wngaben
(1) 0; 1.30; 295; 4.95; 7.30; 10.00,
die wir al8 Glieder einer arithmetifben Progreffion anfeben wollen, wnd fuden ibre Differeni-Meiben

1.305 1.65; 2.00; 2.385; 2.70,

0.35; 0.35; 0.35; 0.35.

Sie bildem, weil die Glieder der yweiten Diffevens-Reibe gleich find, eine avithmetiide Progrefjion
der qweiten Drdmung.

Die Reibe (1) entbalt Abweidungen nur fie Temperatuven, die wm 507 Eelfind von einanber
abfteben, wm diefe aud fiiv Tempevaturen 1% 2% 3°... dber 100° 6. 3u erbalten, muf man die MReibe
(1) interpoliven, und gwar muf man jwifden je jwei 49 Glieder cinjdalten.

Man bat fiie die Juterpolation jwifden den ywei exiten Gliedern

ap = 0; anpn = 1.3; day = 1.3; g%, = 0.350; u = i':}' v = 50; n = 100,

' e

800 + ,F,.:] = ﬁ 1.3 + u[: ;“;m‘;m 0.35 = % 1.3 + IlHHI U 07,

8,00 + 3= 0.026 — 0.00343 = 0.02257,

Moo + w5 = 0.052 — 0.00672 = 0.04528,

00 + o5 = 0.078 — 0.00987 = 0.06812 w. f. w.,
fiir die Jnterpolation gwifden den jwei folgenden Giliedern bat man

8o = 1.3} auyy = 2.95; da, = 1 65} g%, = 0.35; u = ;5 v = 50; n = 150,
S100 T 3 = 1.3 + 5u 1.65 + z 450’1‘:} 0.35=1.3 + 1" 0.33 + llilliﬁuu'uj 0107,

ﬂ'|lp + 5Ic‘l = e 13 '+' [Lﬁ.}ﬁ e 0“0-34-] = i.ﬂzﬁdl,
8,50 + v = 1.3 + 0.066 — 0.00672 = 1.35928 u. . w.
Giebrancht man bie Sur-:rpulnt ond:Formel (G), fo i

1

m= 50 1-3 4 "§ 00 0,85 = 0.225u -+ 0.00007u?,
o
wo u die WUngabl der iber HMJ'" lieqenden Temperaturqrade ded bunberttheiligen Thermometers bebeutel
Wan pat fiir v =1 . . . . . = 81 .

al = 0.0225 + 0.00007 = 0.02257,
adt = 1.1478 - 0.18207 = 1.34928 u. {. w.
Heipt T dle wabre Temperatur, wie fie das Luftthermonteter angeigen wiirde, wnd T* die an
Quediilberthermoneter beobadbtete, die Siedbige um u Grade fberiteiqende Temperatur macdh €., fo it
T =T — a, = T — (0.0225u -+ 0.00007u?) eine fir den Giebraudh febr bequeme Formel.
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II. Nad Regnanlt ift die Spanntrajt des Wajjerdamypfes fitr Temperatuven nad 6. in Millimétren
ke gt 4 623 8% 10°,
4.600; 5.302; 6.097; 6.998; 8.017; 9.165,
betradvtet man diefe Nefultate als eine avithmetijhe Reibe und fucht mun den Rang derfelben zu erfennen,
ibre Diffeveng-Reiben, fo ift

0.702; 0.795; 0.901; 1.019; 1.148 ibre erfte Diferens-Neibe,
0.093; 0.106; 0.118; 0.129 ibre jweite Differeuz-Reiber
0.013; 0.012; 0 o ibre britte Differeny-Meibe,
—0.001; —0.001 ibre vierte Differeng-Neibe,

mithin bat man fiiv die Ginjdhaltung wijhen 0° wnd 2° G.
2 = 4.600 + ° 07:u.+()n 093 +{)00:3+()q_u 001),

Ceft man v = 2, mithin u = 1, fo ethilt man die Sypercfraft ded MWafferbampfed fitx 1°3
fet man aber v = 20 ober = 200, mithin u = 19 ober 199, fo erbalt man fie, aber fiiv 3ebntel, Hun:
dertel Der 6. Grade w. . w.

Gebraudt man die Interpelations-Formel (G), fo bat man, wenn (v — 1) Glieder einaejdaltet
werden

= nn?ﬂ2 +Il{ll-—\}(] 093 +u(u—\:{:-2\}0 013 + ufu — ‘rlfnﬁv:!'rltu—- I\J{_D 001).

RNimmt man nad der Reibe u gleid 0, 1, 2, . . . fo erbalt man die Syannfraft ded Wajjer-
pampfed fiir Temperaturen 0% 17 2° .. Jn diefem Falle iit v = 2. Jjt aber v = 20, 200, fo wmui
man u, um gange Tbevmometergrade ju exbalten, vejpective durdy 10, 100 dividiven. Dev Mejt qibt die
Bebmtel oder Hundertel eines €. Graded an. Fibrt man die Redmungen wivklid aus, jo fberzengt man
fid, Dafp Diefe Hefultate mit den durd) Berjudbe erbaltenen vecht qut dibereinftimmen.

III. MWiven die Briga'iden Logavithmen mur von allen ganzen Jablen unter 100 in fieben De-
cimalen berechnet und man wollte den Yogarithmud vou 51125 in ficben Decimaljtellen wijfen, jo faun
dicfer Forderung mittelft JIntervolation Gendige geleiiiet werdein.

Befanntlich it bei den Brigg'jdben Logaritbmen wur die Manteffe, die von der Stellung des
Decimalzeichens qany unbbingiq ift, su bevednen; wefbalb man diefes in der qegebenen Jabl jo ftellen
fann, daf die gu feiner Linfen jtehende Jabl unter denjenigen fidh befindet, deven Mantiffe man fenut,
D. b. 8 ijt die Deamtiffe von 51, 125 ju juden.

RNimmt man aud den Tafeln die Mantiffen der Jablen

51 o2 5a H1 .55 56
0.7075702; 0.7160033; 0.72427 59; 0.7323038: 0.7403627; 0.74i81880,
wund betvadbtet Diefe Girdfen als Gilicder einer arubnmifdnru Meibe, fo ijt
0.00843315  0.0082726;  0.0081179;  0.0070689;  0.00782553 ibre evite Differeng-Meibe,
— 0.0001605; — 0.0001547 ; — 0.0001490; — 0.0001436 ibre sweite Differeng-Reibe,
0.0000058;  0.0000057;  0.0000054 ibre Dritte Differens-Neibe.

Man ficbt, daf dic Mantiffen Feine vollfommene avithmetifhe Reibe bilden ; wefbalb fitr die Glieder
der dritten Diffeven-Meibe dad avithmetijpe Mittel 0.0000056 genommen wid.

Da Ddie Mantiffe von Log 51.125 zu beftimmen i, fo find Fwifden die Mantiffen von Log
51 wnd Log 52 (1000 — 1) Glicder cinguichalten, d. b. in Der allgemeinen Jnterpolations: Formel it

= 1000 und u = 125 ju fepen. G8 ijt
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B + jogy = 07075702 + 1o 0.0084331 + 2CEZIND (- 0.0001605)
g AR RA {:l:-ll:;';:a,l% — 2000, 6000056,

an +r.c."i = 0-7“853331 D‘ﬂhi‘t
Log 51125 = 4.7086333. Dic Mantiffe ftimmt mit der in den Tafeln befndlichen vollfommen iiberein.
Neuftadtl, im Juni 1857,

P. Gernard owk.



Shul-Nadyridten

Ueberjidyt des Lehrplanes.
A, Jiac) €laffen und Lefrgegenfidnden.

Grite Claffe.
Glajfentebrer: P. Jobann Schibrat,

Meligionslebre: 2 Gtunden widentlid. Bom Glauben, den Geboten und Gnadenmitteln nady dem Regens:
burger Satedyidmusd,

tateinifhe Sprade: 8 St w. Formenlebre der widtigiten reqelmifigen Flezionen, eingeibt in beidevfeiti:
qen Ueberfepungen mady M. Sdinnaql's lateinifbem Elementarbucbe.

Deutjthe Sprache: 3 St. w. Wortlehre, Orthographie nady Hevje's Leitfaden; Lefeibungen aus Wozart's
1. Baud 1. b. U. G. Borrrag memorierter Stiide.

Slovenijhe Sypradie: 2 St. w. Das Haupts, Beiz, Fiir:, Jabl: und Jeitwort, Ortbogravhic nad Poto-
fnif's Grammatif. Yefebud: Slovensko berilo I. Theil. Kleine Aufiage.

Geographie: 3 St w.  Topifde Grdbejdreibung nadh Bellinger's Leirfaben mit BVenupung ded Globus
und der Swodow'fhen TMWandFacten.

Watbematif: 3 St w. a. Die vier Sypecies, Ddie gemeinen und die Decimalbricdhe. b. Geometrijhe An:
jbauungsdlebre: die Linden, Winkel, Parallelen, Dreiede nady Mocnif.

Naturgeihidhte: 2 St w. Bejdreibende Joologie: Shugethiere, niedere Thiere, vorghglidh Injecten, Arad
niden, Krujtaceen, Naupen nadh Poforny.

Bweite Clajfe.
Glajfenlebrer: P. ZTheobor Seihs,

Heligionslebre: 2 St w, Erflieung der gottesdienftlidhen Handhungen der fatbolifden Kivde nad Ter-
flaw's Geiit des Fatbolifben Gultus.

Yarcinifhe Spradye: 8 St w. Formenlehre der feltenern und unveqelmagiqen Flegionen durd mindliches
D fdriftlidhes Ueberfepen, eingeiibt macdy Schinnagl's Grammarif und Lejebud.

Dentidhe Syrade: 2 St. w. Saglebre nady Hewfe; Yefen, Spredien, Vortragen nady Mozart's Lejebudy
2. Band . bW G Kleine Aufidge.

Zlovenijbe Syradhe: 2 St w.  Ausfihrlihere Bebandlung der Fovmenlebre nad Potoinif; Slovensko
berilo 1L Tbetl mit miandlichen wnd fbriftlidyen Uebungen.

Geoqravhie wnd Gejbichte: 3 St. w. Alte Gejbicdhte mit vorangebender Geogravbic jedes in der Ghe:
idbichte vorfommenden Yandes nad Welter's Ansiug.

Matbematif: 3 St w.  BVerbiltniffe, Proportionen, wilide Praftif nebft Veing:, Maf-, Genidtshunde.
®eomerrijde Anfdanunagsiebre wady Voenit.
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Natucqeibidhte: 2 St. w. 1. Sem. Bejdhreibende Joologie: Bogel, Ampbibien, Fijde; 2. Sem. Botanif,
vevanfdbanlidht durdy Wandtafeln und frifbe Gremplare nady Poforny.

Dritte Clafe,
Glaffenlebrer: P. Gratian Jiegler.

Religionslebre: 2 St. w. Gefbichte des alten Bundes nadh Sdumader. Sitten und Gebriude dev Juden
aud dem Ergingungdbande von Scdhmied.

Yateinifhe Syrade: 6 St w. BVollitindige Cajuslebre nadh Sedhinnagl; Lectitve aud Hoffmann's Historiae
antiquae Liber 5, 6, 7 mit gefeplichen Hanss wnd Schulaufgaben.

®riedijbe Sprade: 5 St. w. Regelmipiae Formenfebre bis yum Verb auf we nad Curting; Schenfel's
Glementarbudh mindlich und fdriftlich eingenbt. Prapavation mit Memorieren der Vocabeln, Alle gwet
PWoden ein Penjum.

Dentidhe Spradie: 3 St. w. Bildung und Jerglicderung erweiterter Sage tn miindlichen wnd fdyiftlicdhen
Uebungen; ¥ective aud Mogart's 3. Band.

Slovenijhe Sypradbe: 2 St. w. Unreqelmdgigfeiten aud Dder Formenlebre fammt Grundiipen der Safp:
lebre nady Potocnif; Lective: Slovensko berilo von Bleiweis. Sdriftlide Uebungen.

Geograpbic und Gejhidbte: 3 St. w. Wirtlere und newere Gejdhichte mit Hervorbebung der Hauptereig:
wiffe aus der Gejdidte Oejterveichs nadh Welter's Auszug,

Matbematif: 3 St. w. Acithmetif: die vier Grundrednungen mit cinfaden und ujnmmengejeiten alge:
braijden Ausdeiden; das Potemicren, Audzichen der Tuabdrat: und Kubifmwurzel. Geometrijde Ans
jbawungslebre: der Keeid und die thm eine und umgefdricbenen Figuren, Beided nady Wodnik.

Naturgeihichte: 2 St w. 1. Sem. WMineralogic nady Felloder mit Benupung der vorhandenen Kriftall:
mobdelle wnd Mineralien. 2. Sem. Phvjif: allgemeine Eigenjdajten der Korper; ggregationd:-Ju:
jtande, Warmelebre nad Pisko.

Bicrte Elaffe.
Glaffentebrer: P, Burghard Schwinger.

Reliqionslebre: 2 St w. Gefdichte ded neuen Bunded nady Sdhumacber. Wicderbolung der phvjijden
Geoqrapbic des beiligen Landes, und die politijbe Gintbeilung desfelben yur Jeit Ehrijti.

Zateinijbe Sprade: 6 St. w. Tempus- und WModuslebre, Projodie nad) Sdinnagl. Yective: Caesar.
bell. gall. Lib. 5, 6, 7. Metamorph. Lib. I. v. 163—415. Deucalion et Pyrrha. Sdyiftliche
Webungen.

Gricdijhe Sprade: 4 St w. Wicberbolung der vegelmapigen Formenlebre tn Berbindung mit den Une
veqelmagiafeiten beim Nomen und Verbum; das Widtigite der Syntay nadh Gurtius’ Grammarif wnd
Saenfel's Lefebud mindlich wnd fdrifilich eingeinibt.

Deutihe Syradbe: 3 St. w. Lefes und Declamationsitiicfe aud Wozart's 4. BVande mit daran qebnipiter
Belebrung wber WMetrif. Anfiipe.

Slovenijhe Sprade: 2 St w. Wiederbolung des in dex I. Glajle Borgenommenen nady Potodnif. Yecs
tiive nadh Bletweid mit muindlicdven und jdyriftlichen Webungen.

Gefdidhte und Geographic: 3 St w. Newere Geihichte mit Hevvorhebung der Hiterreichifeen nady Welter,
verbunden mit Geograpbic. Populave BVaterlandsfunde. Schulbud.

Wathemarif: 3 St w. Jujammengeeste Beebaltniffe wnd Proportionen, Reqeldetrie ; Jnterefens. Tevmins,
Gefellidaits:, Allegations: und Kettenvedmungen; Gleidumgen ded 1. Grades mit Giner Unbefannten.
Steveometrtjcbe Anjbamngslebre: Lage der Yinten und Ehenen gegen einander, fovperlide Gde, Haupt-
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arten der Kérper, Musmefiung ibrer Oberflache wnd ibres fubijden Inbalted mit Benutung der vors
pandenen Wodelle nady WMosuif.

Phyjif: 3 St w. Gleidgewicht und Bewegung, Atuitif, Optif, Wagnetismus, Elefivicitdt; Dauwptpunfte
ber Ujtronomie wd phyiijden Geographie nad Sdabus.

Finfte Elaffe.
Glaffenlebrer: P. Fulgeny Arfo.

Religionslehre: 2 St w. Allgemeine Religionslehre mit Furzgefagten Ginleitungen in die beiligen Biicher
Ded aflten und newen Bundes nach Dr. Martin.

Rateinifde Sprade: 6 St. w, Lectiive: Aus dem T. F. Livius Bud 1, 4, 7, 9 mad Grvfar. Aus Ovid’s
Metamorph, Fabel: de Icaro, Perdice, Orpheo discerpto, de Ajacis et Ulixis certamine, de
Caesare in stellam crin. transformato nad ®rpfar. Priaparation und fdyvifilihe Webungen nad
Gipfle.

Griedifjde Syrade: 5 St w. Eajus: md Mobuslebre nady Gurtiusd; Lective: Ausd Sdenfel's Ehreftom.
Kyrop. A. Dad Jugendleben; Anab. I Ritjhotgen jum Kriege; Hom. IL Epir, 1, 2. Aufgaben.

Dentihe Syrade: 2 St w. Theorie mehrerer Didbrarien uud Ddiefen entfprechende Muijteriticfe aud
Mogart's 1. Bande §. 0. O. G. Haus: und Sdulaufgaben. Declamationen.

Slovenijdhe Sprade: 2 St w. Wiederholung der Grammatif von Potonif; Lectiire: Slovensko berilo
von Miflozie, mindlich wund fdyiftlich elngenbt.

Gejhidhte und Geograpbic: 3 St w. Dad Wltertbum bis jur Untevjedung Greiedbenlandd durdy Ddie
Nomer mit vorausgefdidter Geographie der Lander nady Piip.

Matbematif: 4 St. w, Die vier Grundredmungen wiffenjaftlich, Briiche, Lerbaltniffe, Proportionen;
Longi= und Planimetrie nad) Mocnif.

Naturgejdidte: 2 St. w. Syftematijde Mineralogic nnd Geoquofic nadh Felldfer; Botanif in enger Ber-
binbung mit Palaontologic und geograpbijder Verbreitung der Gewidyie nady Rill.

Sedste Claiye.
Glaffentiebrer: P. Bernard Vouk,

Religionslehre: 2 St w. Die befondere Glaubenslebre nady Martin.

Lateinifhe Sprade: 6 St w, Lectiive: C. Sallustii bellum Jugurth.; Virgil. Aeneid. L. 1, 2, 9 und
Ecloga 1. nad) Doffmann; qrammatifeh-fatiftijber Untevridyt mit Anigaben nacy Siivfle.

@riechifhe Spradhe: 5 St w. Gurtiug' Grammatif jum Nadfdlagen wd Giniben; Hom. I Epit.
L.3, 4 5. — Herod. Epit. VIIL, IX. 1—21 mit beitdndiger Vergleidhung ded Jonifden Dialects
mit dem Attifdben wnd Hinweifung anf Erymologie; fviftliche Uebungen.

Deutide Spradhe: 3 St w. Lectiive aus Mogart’s 2 Band . b. O, G.5 eine Audmabl von poetifden
und profaijden Mujteriticden fammt Biograpbien, Geflirungen und fivliftiidhen Uebungen.

Slovenijde Sprade: 2 St . Fovmenlebre nady der Grammatif von Metelfo. — Gelefen wurde: Slo-
vensko berilo za 6. razr. von Miflotic mit Aufqaben.

Gejbichte und Geograpbie: 3 St. w. Fortjepung wnd Schlug der alten Gefcbidhte; mittlere bis qu den
Kremggiigen nady Piig.

WMathematif: 5 St w. Algebraz Poteny, Wurzel, Loqarithmen, @leidhungen mit Giner und mebreren Un:
befannten. Reduction algebraijber Ansdriide. — Geometrie: Stereometrie und Trigonometrie. Sehrit:
lihe bausliche und Sdulibungen. Nady Moenif.

3
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RNaturgeididre: 2 St. w. Joologic in enger BVerbindbung mit Palaontologie und geograpbifder Vevbrei-
tung ber Thiere nady Sdmarda.

Sicbente Claje.
Glaffeniebrer: P. Ladislans Hrovat.

Religiondlebre: 2 St w. Ghrijtlidhe Sittenlebre nach Martin.

Lateinifde Syrade: 5 St. w. Fectiive: Aus Gicero’s Reden: Orat. ITL. in Catilin,, Orat. pro Liga.
rio, Orat. pro rege Dejotaro; aus Birgil's Aeneide Lib. VIIL, X, XI. nady Hoffmann's Epit,
Grammatijb-fivliftifde Webungen nad Sipfle, wodentlih 1 Stunde. Alle 14 Tage ein Penjum.

Giriedijdhe Sprade: 4 St w. Wieberbolug der Grammatif von Curtiug; Lectiive: Xenopbon's Wento:
vabifien Lib. I. 1—2. Lib. IV.; Homer Il. Epit. Lib. 18—19. — Demofthenes 1. und 2. Philiy-
pifde Rede, und die wber den Frieden. Aufgaben.

Deutfdye Spradhe: 3 St w. Lectiive audgemwdblter Lefeftide nad Wozart's 3. Bande . b O, B. —
Shriftlihe Scduls und Hausibungen.

Slovenifde Sprade: 2 S w. Der fontactifhe Toeil der Grammatif von Merelfo. — Gelefen wurde :
Slovensko berilo za 6. razr. von WMiflosic; jdriftlide Gomypofitionen.

Gefdichte und Geoqraphie: 3 St w. BVon den Kreugzigen bs jur frangdiifhen Revolution in feter Ver-
bindung mit Geegrapbic nach Piig.

Mathematif: 3 St w. Algebra: Unbejtimmte Gleidungen des 1. Grades ; TQuadratijhe Gleihungen mit
Giner Unbefannten; Progrefiionen, Gombinationslehre und binomijder Lebrjag. Geometrvie: Anwen:
bung ber Mlgebra auf die Geometrie. nalotifibe Geometrie in der Ebene, nebit Kegelidnitten,
Sdriftliche biuslide und Sdulibungen. Nady Wocnif.

Philoforbijdbe Propadeutif: 2 St w. Wllgemeine Logif nad Bed.

Phojif: 3 St. w. Allgemeine Eigenjdaften, demijhe BVerbindung, Gleidgewidt wnd Bewegung, Wellen:
febre und Atuitif nadh Vaumgartuer.

Adte Claffe.
Glaffenlebrer: P. Ghryfolog Grosnit.

Religionslebre: 3 St w. Kivdenqefhidbte nady Fefiler mit jwet fbriftlichen Preifungen.

Sateinifidie Syprade: 5 St w, Lectitve: Tacitus, histor. Lound V. B.; Horag: Od. I 1.—4,, 12, 15,
22, 23. I 1.—5, 23. 1IV.3, 6, 122 Epod. 2,7, 13. Sat. L 1., 9. nad Gryfar; gramma:
tijch-tnliftiidbe Webungen und Penjen nady Siipile.

Brichifbe Syrade: 5 St. w. Platow’s Avologic ded Sofrated wnd Griton; Demoftbenes 1. und 3.
Diouth. Nede; extemporivte Yective aud Homer und Herodot; Gurting’ Grammatif, Prapavationen
und Penjon.

Teutihe Spracbe: 3 ©t. w.  Lectiive: aus dem 3. Vande ded dentihen Lefebudes fiic's Ober-Gymna:
fum von WMogart ; Aufjipe.

Slovenifde Sprade: 2 St w.  Giniibung der Grammatif vonw Metelfo. Grlldvung einiger Bersdarten.
®elefen wurde: Slovensko berilo za 6. raze, von Miflosic. Eompofitionen.

Gejdidte und Geograpbic: 3 St w. Sdiuf der neueren Gejbicdte mit befouderer RNidfidt aui Oefter:
veid nady Pig; Statifiif ded dfteveeichijchen Staated nady Schmitt.

Matbematif: 1 St. w.  Uebungen in Lojung matbematijber Probleme.  Jufammenfafjende Wiederbolung
Des matbematifben Untervichted.

PBhilojopbijde Propadeutif: 2 St w. Gupivifhe Plodologie nach Jinumermann.
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oviit: 3 St w. Maguetidmus, Glefrricitit, Opfif, Anfangsqrinde der Ajtronomic wid Meteorologic
nady Baumgartuer.

Sreie Lehrgegenftande.

Gejang-tutereidht, voryiglich Kirdhengefang, wurde im L und IL Semeiter widentlih 2 Stunden in jwei
Abtheilungen ertheilt. Vom Wufiflebrer Jojef Kraus,

Qeidmumgs-lintervidt, vorgiiglid Freibandzeidmen, wurde mur im I. Semefter durd el Stunden in der
Woche ertbeilt. Bom Feidnungslebrer Jacoh Sajdhel, der im I Semefter in einer anbern Stadt
jeinen Wobnfig genommen hat.

B. Ueberficht des Cehrplones nach den Cefrriften.

—
i Midentliche
Lehrer febrgegenftand Glaffe Stundenjabl
P. Engelbert Snifiy , vrovijor. Patein . oooooeinenn. A B e e e :
g_-q“nner 1) i oG et ol s L R { 7 im I Sem.
P. %ﬂfﬂﬂt t!%? - Et:';n R .‘;1 g SrieeE iRt 12
I-I_ rrnarbin Teblfar atbemact e R e R - EORE TR TR | P
Slovenif ........... e | R q- ................ ' 18
P. Moriy Leiller ®ejdvidate und Iﬁwgmp 16 . ot O
: Deutidy . . . e o R g s e e ey T ey oS ]-1?
%{nnemu{} 5 R N R L I
P, Gbrifolog Groénik b) A e A s B e S i
brifolog Dol T NN R P e e l 17 im I. Sem.,
Gmpirijde Piudologie .......... R s T e 19 im 1L Sem.
:!‘eiﬁgcm;im Rogil .....0.c.. et O 1 B 0 B T [ l
P. Burpbard Sdiwinger L | e SN B S e A D e Al e e
8 a D e bRl i e e e e s et | gy 117
{Sloneifthy .- L R e
P. Ghrenfried Pipaw, gugleid|Metigionslebre ..oooviiaain... Il 8. 3ok, 8. 6., 7, 8] AT
Grbortater s
P. Gratian Jiepler @tlll'lfhlz ........ ey S A !3 ...................... 17 im 1. Sem.
Sloveniidh. ............ e L e 15 im IL. Sem
Raturgejdichte 1., 2., 5., 6. im 1. ©em. 3. GL1) 2 :
P. Theobor Seif, Supplent Ratelts. s ooy L e A e e e A \n
T | sl S B e e E
P. Bernard Vouf LT | SR e e S i S B R R e 16 im I. €em,,
PhoRl. ..o vinnenccnncncas. B, imII Eem. 4., 7., 8.[1 18 im IL. Sem,
P. #abislaus Hrovat Ratehl o e e s e 7., im IL Sem. 8. ......|, 15 im L Sem.,
i Wriedyifdy ... ... e B2 8 Licrrersniesennees] 120 I 1L @ew,
P. Jobann Sdjibrat, Supplent [Latein . .....oovniiiiiiii, [peelang | REY Age i
A ‘ ol R A TS R |
PP. Gajetan Pigigasd, Supplent |Gefbidite und Geograpbie. ... . .. 55 Ty e A A L 17
Slovenlih. .« vocnciviirs srages e S e R i
Anmerbungen. o) 3t beim Beginn ves 1. Semeflerd erfrantt, und wurbe duvdh Anbere vertreten.
b) Beforgt sugleich feit dem 18, Mirg 1857 die DivectionsGefddfte.
Dbgenannte Gymuafiallebrer find FranciecanerOrdendgeijilihe, uud gehdren der croatijh-frainijdhen
Proving an,
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C. Neberficht der Schiiler.

e ; e | Giefammt: | Betrag ded eutridyeet
Nngabl per Sebviiler in Pen cingeluen Glajjen Ii ;&Bl’ h Edm[m:’.r“ 5 ;%_1[?1;113.
1| IL |nL IV | v | VI [VIL]VIIL L Semejter | I1. Semeiter
Waren am Sdlujfe ves Zduls | | | N
jabres-A SRS e 30|23 | 9 almn] 8 7 7 10% 280 150
Bu Unfang ves SchuljabreatBa, | 43 | 28 | 17 | 10| 11 | & i 7 { 128 L —
Mm Sdlufie dee Schuljabres ; '
Lo g SR PR e ] N e ) D R T e } 6| 8| 7 E 129 304 | 20%
i | | u |

Demuadh bat fidh die Gefammizabl der Scuiler Diefed Jabres um 25 vermebrt.
Studenten-Stiftungen aenoffen 10 von diefen 129 Sdiifern, und begogen jufammen 518 fl. 12 fr.

Mus der 1. Glaffe 1 ©ditler 31 fl. I Aug der V. Glajje 1 Sdiiler 18 .
" i 1" 42 ,, 80 tr. ST V. " 1 i 2L
hn iy e s BB S | " 86 ,, . TRV " 43 ., 18 f.
. 1 ) e il Sl T ) | | G ' AT
ol e S | i 102 ,, bt A R e o ;5 Bt §

. CErgebniffe der Maturitdts = Priifung
im ©duljabre 1856.

Die Maturitits-Prifung fand tm Sduljahre 1856 den 8. wnd 9. Anquit ftatt; e8 baben fid
ibr 5 Sdbiiler untergoqen; von ibnen erbielten Jofef Krefie von Precna, Guftav Moll von Laibady, Ma:
thiad Grill von Cermosnic, #rany Kullavic von Waiban dad Jeugnig der Neife und Georg Stecbene von
Altenmarft mit Muszeidnung. Die ywei Grften frudieren die Theoloaie, die drei Unbern die Jurisprudens.

Die jdbriftlichen Priifungen fiir die im bHeurigen Sduljabre abjubaltende Waturitits-Prifung,
welder fid alle Sdiler der 8. Glaffe unterzichen, fanden am 6., 7., 8. und 9. Juli ftatt; der miindlide
Zbeil der Prifung wicd den 7. und 8. Anguit vorgenommen.

3. Deutlefhe Tiemen,
geqeben den Sdvitlern des Obergomnafinms.
Y. Glaffe.

1. Jnbalts-Angabe des I. Giefanged aus Klopjitod's Meffiade. 2. Das Leben der Sdweizer in
per Heimat. 3. Nidt Alles, was fif ift, it aud) gefund. 4. Freuden beim Griteigen cines boben Bevges
an efwem angenebmen Fritblingstaqe. 5. Das GliE dev eriten Weniben vor dem Falle. 6. Die Sitndr
fiut. Vom Fallen des Wafjers angefangen. Eine Bejdbreibung. T Gefiible eines danfbaven Sobned am
Grabe feined Varers. 8 Die Feuersbrunit in Seipendorf niadft Nenitadtl. Iu Bricfform. o Welden
Ginfluf bat die Sonne auf die dbrigen Weltfdrper 7 10. Das Landleben in Form ciner Jovlle. 11. Be:
jhretbung ber Yuftpumpe.

V1. Glaife.

1. Dentung und biftorifbe Begrimdbung des Sprudes: ,Das Glid eine Klippe, das Unglid
cine Scbule” 2. Grilirung des Giedidbtes: , Der Jauberlebrling von Gdthe; nacdh Form, Inbalt und
befonders madh feimem dftbetijchen Werthe. 3., Aybigenie,” Ghavafterjdbildernung nady Gothe’s Tragddie.
4. Vergleidy ded menfdlichen Lebens mit einem Fluffe. 5. Die Feftipiele der Griechen in Geipridisorm.
6. Vetvadrung iiber die flidhrige Feit beim IJabreswedfel. 7. Der MWerth wnd Ddie Notbwendigleit der
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Frenudicbaft. Motto: ,,Betbeilte Freudbe it dovpelte Freude, qetheilter Schmery ift balber Sdmers.”
8. Xvwllijde Bilder der Betrachtung ded Landlebensd beim Beginne ded Frithlingd entuommen. 9. JFnbalts:
Angabe von Sciller's Ballade: , Der Ming des PolyFrates.” 10. Der Beitraum der vémifben Kouige
in feinen Hauptmomenten. 11. Giebanfen eined aud fernem Audlande ridfebrenden Stubierenden beim
Mieberfeben feiner Hetmat.

ViL. Glaffe.

1. Bejdreibung der Meife nad der Lebranjtalt mit Einfledhtung eines ungliflichen Ereignifies.
Jn ber Form eines Bricfes. 2. Welde find die Urfadhen, warum Stadte. die einft blibend waren, nun
nidht mebr bliben, ober gar nidt mebr beiteben. 3. Die Schindlichfeit eined wndanfbaren Gemiithes.
4. Durd fdledhte Gefellidbaft wicd man febr leidht fhlecht. Abbandlung. 5. Der treulofe Gajtwirth. Eine
Grgablung nad) eigener Grindung. 6. Die Gunit des Glides qewibrt viele Bequemlicdhfeiten des Lebens,
aber nidt die Mube des Gemiithes. 7. Welder Gebraudy ded Reichthumd wire weife und verniinftiq u
nennen? 8, Wie joll fidh Dder Jiingling danfbar beweijen gegen feine Gltern, Lebrer und Audere, Ddie
feine Grgicbung und Bildung beforgen? 9 Der Tod ven der quten Seite angefeben. 10. Der Nbeingraf.
Projaijdy dargeftellt. 11. Aud) das jdledhre Wetter bat fein Gutes.

VIl Glaffe.

1. Der Shitler fhildext den angenchmiten Tag aud feiner Ferlengeit. 2. Gimon's Fretgebigleit
wird geprieien. 3. Viriathus. Gine CGhavafterjeidmumg. 4, Seqensreide Folgen bder Avbeitfamfeir. Ab-
pandlung. 5. Die edle Made. Eine Gryiblung nad eigener Grfindung. 6. Audy die Feindichaft gewibrt
Rortheile. 7. Von welhem Muken waren die Olompijden und die Abrigen Syiele Griedienland’'s fiir
pic Theifnehmer und die Staaten. 8. Welde Vovziige bat der Gebildete vor dem Ungebildeten in Be-
g auf Berftand, Gemitth wnd das praftijbe Leben? 9. Thun wnd Treiben bdes Verfdwenders mit
famprifder Firbung. 10. Wie fann der Spagtergang im Freten bejonders gedeiblich werden? 11. Wie
fann man den Sprudy: , Man lebt nur einmal” deuten, wnd ju welder Lebensdart fibre cv?

F. Cefrmittel.
a) Qebrevbibliothelf

Dieje crbielt im Laufe diefes Jabres folgenden Juwachs:

Aus ver jabeliden Dotation ven 50 fl. wurden angeibaffe: Gymnafial-Beitidrift fiie dad IJabr
1857 ; Mobij's Gefdidhte der diftlichen Kivdpe; Pisfo's Lebrbud der Pohvfif fiir dad Unter-Gymuafium;
Stoder’s mineralogifbe Anjbanungslebre; Hevje'd Yeirfaden jum qeindlidben Untervidht in der deutjdhen
Gymadye; Pig's Grundeig der Geograpbie und Gejbidte fir die oberen Glajien; Wotnit's Algebra und
Geometrie fitr das Ober=Gomuajium; Wocnif's Arithmetif fie das Unter-Gynuajium, 2. Abthl.; Schuly's
fateinijhe Spradlebre, 2 Gremplare; Gffer's Pivdologie; Bils Grundeif der Votauif.

Die fiir die Ausbildung der Gynmajiallebrer P. Bernard Vouf und P. Ladislaud Hrovatr auf
Anordmung ded b £ E Untervidts. Mindjteriwms aud dem frain. Studienfonde angefauften 106 Werfe in
132 Bianden wurden ibr auf b, Anordnung einverleibt.

Durch  die WMunificeny ded b, £ £ UntervidhréWMinifterivms exbielt fie die Sdeda'iden Schul:
gandbarten: Guropa. WMittelewropa und Planiglobien; 1 Gremplar dex Hefte 1, 5, 6 ded 1. Bandes von
Den Jabren 1849, 1850 wud 1851 der ftatijtijpen Tafeln der diterreidifben Monardbie,

Der Hodw. P, T. Here Bavthol. Arfo, inful. Probjt, Dechant und Stadrpfarrer in Neuftadtl,
fdentte ipr die Wittheilumgen dev £ £ Gentval-Commiffion ju Grforjdung und Grbaltung der Baudenk,
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male nebjt deven Jabrbudy fiiv dad Jabr 1856; jowic audy die Wittheilmgen ded biftorijhen Bereinsd fiir
Rrain 8, 9., 10. und 11, Jabrgang fammt Diplomatorium Carniolicum.

Der Hodw. P. T. Herr Anton Stroben, Ebren-Canonicusd, emeriticter Dechant und Pfarver,
ermdglidte duvch Geldbeitrag den Anfauf ded natwe-hiftorijhen Werfed Wilbelm Tobiad™ in 27 Binden.

Der Hodw. Herr Thomas Groeduif, Pfarrvific in St Veit bei Sittich, madte die qropmiithige
Sypende von 100 fl., woficr fir die Lebrerbibliothef anqefhafft wurden: Mobs’ Mineralogie, 2 Bbde.;
Warbady's pbofif. Lerifon 1.—50. Liefg ; Forbiger's Virgil, 3 Bde.; Magelbad’s Homerijhe Theologie;
Preller's griedhijhe Mothologie, 2 Boe.; Sddmann's Attifber Procef; Dermann’s Vigeriud; Plato's
Eutbypb. Menon. Phaidres ed. Stallbawm; wnd fir die Schilecbibliothef Jafobis’ und Seiler's griedijd-
deutihes und deutidyqriechijdhes Worterbud, 3 Bbe.

Here Jobann Navratil, £ £ Official ded oberjten Geridtsbofes in Wien: Beitvag jum Studinm
ped flavifhen Beitwortes aller Dialecte.

Am Shlufle ded Schuljabres 1857 entbalt bdie Lebrecbibliothef 629 MWerfe in 1064 Binden,
20 $Hefte, 21 AUtlanten und 2 Globen.

b) ©@diilecbibliothef.

Dieje wurde bewer durd die Anfnabmstaren von 88 fl., durd Unterjtipung ablreidher Jugend-
freunde wnd burd) Beitvdge der bier ftudierenden Gumuajial-Jugend geqeiindet.

Aus den Anfnabmstaxen wurden angefdait: Ehrijftoph Sdmid's gefammelte Sdyriften, 25 Bdden. ;
Ebersdberg's Jugendidhriften, 6 Bdden.; Stoll’s Handbudy der Meligion und Mythologie der Mimer und
@riedyen, 1 Bd.; Dieclip's Helden der MNewgeit, 1 Bd.; Hellad und Rom, 1 Bd.; Neife um die Grde
mit der {dwedifden Fregatte Gugenie, 1 Bd.; Der Jugend Spiel und Vergniigen im Frelen, 1 Bd.;
Biermapli's Seebilder; bdie Linder und Bilfer der Grde, gejdildert in Meifen und Bildern, 1 Bd.;
gand und Meer, 1 Bd.; Berier's Amalia oder Triumph der Gottedfurdit; Ghimani's qefdichtlihe und
belehrende Biicher fiir die Jugend, 18 Bdden.; Gundinger's Veveedynung, 1 Bd.; Blum's Bilder ded
Shidjals, 1 Bd.; Sdmetterlingd-Sammler, 1 Bdden.; Glidwunid, Bicblein fiir die liebe IJugend,
I Boden.; Boffert's 400 Rithiel und Ghavaden, | Bddhen.; Plutavdy's vergleichende Lebensbefdreibungen
von ¥amep, 1 Boden.

ejchenfe madbten ibr die Dodro. Heveen: Ralentin Seam, Pfarver in St Midhael , 2 Werke
in 8 Bdn.; Jojef Grablovic, Pfarver in St. BVartbelmd, 1 Werf in 9 Bdm.; Jacob JFerin, Pfaveer in
Weiftivden, 4 Werke in 14 Bon. ; Jobann BVer=taj, Pharrer in Stopizh, 8 Werfe in 21 Bdn.; Johann
Bacnif, Placeer in Pretna, 13 Werfe in 20 Bdow.; Jofeph Bonner, Parver in Ratidady, 1 Werf in
9 Vb, und 9 Hefte; P. Bernardin Ofredlar, Gymnafiallebrer, 6 Werfe in 8 Bdn.; P. WMoriy Leiller,
®wmnafiallebrer, 2 Werfe in 4 Bon.; Heinvid Sparpvic, Coop. tn NRatidbady, 2 Werfe in 4 Bdn, und
70 Heften; Wartin Kovosic, Goop. in St. Barthelmd, 1 BO.; Jobanun Woldid, Goop. in Semid, 1 Werk
in 15 Bon.; Peimus Peterlin, Coop. in Grogdorn, 4 Werfe in 14 Bdn.; Here Eenft von Lehmann,
£, £ Kreisqeriditsvath und Staatsanwalt, 2 Werfe in 3 Bdn. 5 Herr Jobaun Tgring, £ £ Kreidperidhts:
vath in MNeuftadtl, 5 MWerfe in 20 Bdw.; Heve Jofef Supvandie, £ £ Beamter in Cornembl, 11 Werfe
in 20 Bbdn, und 130 Heften; Here Jacob Peer, £ . Beamter in Laibacdy, 4 Werfe in 7 Bbdn.; Herr
Max. Jaborniga, £ L Beamter in Cornembl, 4 Bde.; Herr Frany Scwinger, Befiker des Gutes Freibof,
28 Boe.; Herr Jojef Gallé, Abiturient ded Agramer Gvmmafiums, 11 Werke in 12 Bdu.; Herr Georg
Stecbene, DHover der Jurigprudeny, 9 MWerfe in 10 Bdn.  Ferner nadbenannte biefige Gymuafialjdiler:
Jofef Gerdedic 17 Werke in 19 Pdn.; Frang Pape: 1 Weef in 9 Bon.; Gduard Den 1 Bd.; Anton
Jefene 2 Bde.; Rainbard Badovinac 16 Bde. und 2 Hefte; Jofef Spendal 3 Bde.; Nofef Brodar 2 Bde. ;
Qeopold Moll 1 Bo.; BVictor Scraber 7 Werfe in 14 Bdw; Jofefl Telian 1 in 4 Bdn.; dolf Treo
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1 Bb.; Jofef Unterluggauer 3 Werfe tn 5 Bdn.; Fobann Vetifajne 3 Bbe.; Jojef Lubic 4 Werfe in
5 Bdu.; Wilbelm Pheifer 4 Bde.; Jquag Pirc 6 Bde.; Marh. Abjec 4 Bde.; Frany Darovic 2 Boe, ;
Jofef Grianc 2 Boe.; Jgnag Kiucewsef 4 Bde.; Jobann Khun 7 Werke in 9 Bbdn.; BVictor Kubn 3 Bbe.;
Anton Mocnif 6 Bde.; Ludwig Sterger 1 Bd.; Jobann Thomazevic 1 BO.; WMatth. Vovf 3 Vbde.; Fran
ijiagat 2 Bbe; Jojef Foforny 6 Werfe in 7 Bbdn.; Alois Plut 4 Bde; Frang Kolenc 4 Werfe in 6 Bdn.;
Jobanu Plesfovic 1 Bd.; Martin Por 1 Bd.; IJIobann Jeni¢ 1 Bd.; Albin Schwinger 2 Bde.; Juling
Gmola 2 Bbe.; IJofef Sporn 3 Bode.; Frany Grablovic 1 Bb.; Jobann Nadrah 1 Bd.; Jofef Oretnif
3 Boe.; Frany Skaberne 4 Bbe.

Diefe 375 Werle in 570 Bianden und 215 Heften religiofen, philologifden, geogravbifd-hiftori-
feben und natur-hijtorijchen Inbaltes wurden vom Lebrer P, Gratian Jiegler geordnet und fatalogifirt.

e) Phyjifalifdhes Cabinet

Im beurigen Sculjabre erbielt es folgenden Juwads: 1. Flajde mit ftdidt dlicGendem
Tridter; 2. Smee's Batterie mit gwel grofen Elementen; 3. Nifol's Prisma.

Die Anfdaffung diejfer Apparate wurde exmbglidht durch die Gejtbenfe bed Hode. P. T, Heren
rany Xav. Jelloujheq, Ganonicud und fiiritbijdsfliden Commiffavs beim biefigen Gymuafium; des Hodw.
P. T. Heren Ganonicud Jofef Scdagar in Neuftadtl; der WMadame Tbherefia Kuralt, £ £ Appellations-
vathé-Witwe und Bejiferin der Giiter Thurn und Smuf; der Hodw. Herven Martin Stubic, Dedvant
und Phacrer; Jobann Krasfovic und Jobamn Woléié, Goop. in Semic; WMatth. Taudar, Coop. in St.
Martin bei Litaj; Frang Nibar, Coop. in Lojd; Midael Komat, Gooy. in Mattling,

d) Naturalien-Eabinet.

Die Erwerbungen dedfelben fielen in diefem Scbhuljabre febr ergiebig aus.

Aud den vom b £ F Unterrichts-Minifterium  bewilligten 175 fl. wurden ein natur=hiftorifder
Atlad, ein jujammenqefepstes Wifroffoy, ecine aplanatifhe Louve angeichaffe, einiqe Gremplare von Siuqe-
thieren und NRigeln ﬂllﬂl‘f.‘tllft. welde, fowie die von nadbenanuten Herven gefdenften, namlich: 25 Eﬁnﬂc
thicre und 104 Vigel, unter der Yeitung ded Yebrerd ber Maturvgefdyichte von den Sdililern der 2. Gum-
nafial-Glaffe ausgeftopft wiurben.

Die Herren, welde dabel Objecte Dem Gabinet gefpendet baben, find: Jofef Poforny, £. £ Finang:
rath; Garl Wiillex, £ £ Finangwacd-Obercommiffic in Newftadtl; Werdovae, £ f. Amtsvoriteber in Treffen;
Graf Albin Margberi, Inbaber der Hevridpaften Wordt und Wltenburg; Madame Therefia Kuralt, £ Ayp-
pellationdraths-MWitwe und Befigerin der Giiter Thuen und Smuf; Anton Smola, Befiper der Giter
CStauden und Graben; Alois Kuntava, Befiger von Silberau; Frany Sdiwinger, Befiper von Freihof:
Garl Defdmann, £ £ Muscal-Cuftos in Laibady; Jofef Suppancic, . L Beamter in ("erncmhl; Sobann
Weber, Forftadjunct gu Lacen; Anton June, Biirgermeifter in St. Peter bei Weinbof.

Here Garl Germ, Birger wnd Realititenbefiger in Neujtadtl, fowie ecinige Schitler der 1., 2
und 3. Gymnaiial-Glaffe baben 60, mitunter fddne Gxemplare, Gondhilien und 17 Stid Reptilien qefdents.

Leopold Goreny und Alois Plut, Gymuafialidiler, haben ihre Herbarien, 700 und 800 Species
qut getrodneter und jovgfiltig conjervivier Pilamzen der Flora Unterfraing entbaltend, dem Gymmafium
fiberlaffen.

Here Jobaun ¥apaine, £ L Amtsvoriteber in Naffenfuf, fdenfte 30 Stid Minevalien, darunter
cinige Halbedeliteine; die Hodw. Herven Jacod Jevin, Pfarrer n Weipkivden, und Walentin Plemel,
Localcaplan in Kavner-Villad), 50 Stid Petrefacten,
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Die fleine Wimzfammbmg wurde durd 70 Silber-, 200 Kupfers, 16 Meffing: und 13 Dends
mungen vermebrt, und gwar durd) Gejchenfe der Herren Anton Gercer, . f Kreidgeridhtdrath; Jofef
Preifer, f. £ Finang-BVezicks-Commiffic und Finangwad-Jufpector in Neuftadtl; Jofef Duller, Realititens
bejiger in Lerchendorf; Georg Badovinae, Handeldmann in Garlitadt; Didinuud Kuvalt; Alois Tujdet
und Jobann Sterger, Gomnafialidiiler.

fudy wurden 174 Vorlegieidmmgen angejdaift.

#iiv die Dier Dargelegte Vermebrung Dder Lebrmittel wird allen P. T. Herven Gdunern und
Woblthatern der Anjtalt vom Lebrfdrper der aufridtigite und wirmite Danf mit der Bitte um fernere
gefallige Beitrdge abgeftattet.

Das Studienjabr 1857 wurde am 1. Muguit mit einem feierlidhen beiligen Danfamte in Der
Arancidcanerfirdhe befdbloffen, worauf tm Gymnafial-Saale eine deutjhe wnd flavijhe Rede folgte, und die
Bertheilung der Preidbiidher und der Studiengeugnifie.

Das Sduljabr 1857, wird am 1. October mit dem beiligen Geiftamte erdfuet, ju weldem
finmtliche aufgenommene Shiifer zu eridheinen baben. Die Aufnabme in dad Gyumafium findet fatt
ben 28., 29. wud 30. September in den Bormittagdftunden. Die Sdiiler find von den GEltern oder
deren Stellvertretern vovzufiibren, uud baben, wenn fie new eintveten, Dden Taufihein und das legte
Stubieneugnif voryuweifen und eine Aufnahmstare von 2 fl. G. WM. zu crlegen.
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der Gomnafialfchiiler ju Jenffadll; in threr Rangordnung nach den S Keaffen, am Schluffe

VIIL

VII.

VI

1.

IL

des Schuljahres 1857

F

*Kuralt Didimus, von Laibadh; *Gerdesié Jojef, von 3bernembl; Papes Frany, von Naffentui;
Czech Mlpis, von DHaidenjbaft; Redek Peter, von Mottling; Buguhu Michael, ron Hajelbach ;
Knez Frang, von Sf. NRupredr.

*Legan Franz, von St. Beit bei Sittich; Den Gduard, von RNeuftadtl; Bartel Jofef, von Honig:
ftein; Golobi¢ nton, vou Semizh; Jeléne Anton, von Preghna; Knific Heinvidh, von Neuftadtl.

*Spendal Jofef, von Hinigftein; Badovinac Reinbardt, von Karlftadt; Zagar Ludwig, voun Neu:
jtadtl; Koracin fubdwig, von Neudegq; Tusek Aflois, von Laibady; Kuhn Anton, von NRNeujtadil.

. *Unterluggauer Jojef, von Neujtadtl; Strucel Georg, von Jbernemdl; Kraus Abalbert, non New

ftadtl; Velikaine Jobann, von Jdria; Skrabar Biftor, von Sitrich; Thelian Jofef, von Gotjdee;
Kalin Jobann, von Landjtvaf; Moll Leopold, von Prewald; Brodar Jofef, ven &St. Midpael;
Treo Abolf, von Kleindorf; Guih Juling, von Seijenberg.

. *Pfeifer Wilhelm, von Gotfdee; *Lubié Jofef, von Pretna; Pirz Jgnag, von St. Bartbelmd ;

Venedig Hermann, von Neujtabdtl; Walié Ludwig, von Grailach ; I{adunc Mathiad, von Seifen:
berq; Cesar Jobann, won Honigftein; Tabourd Jojef, von ﬂlbc[ﬁbuq, Gorenc ¥eopold, von
&t Rupredyt; Mogolic WMidpael, vou Neujadil. :

*Klun Jobann, von Feijiviy; “Povie Jofef, von Obernajjenfuf; TomaZevid Jobann, ven Brefniy;
Plut Mlois, von Semizh; Mocnik Anton, von JIdvin; Kuhu Biftor, von Neuftadil; Erjaue Jofef,
von Weigelberq; Vouk Matthiud, von BVelded; Absec Mathiad, von Semizh; Sever Thomas, von
St. Martin; Sterger Ludwig, von St. Barthelmi; Kludeusek Jgnaz, von Mariatbal; Zagar
Feanz, von Hinigjtein; Pokorny Jofe, von Klagenfurt; Stergar Johann, von Hajelbady; Darovic
Frang, von St. Widael; Maintinger Jobann, von St. Widpael.

*Sterger Gujtay, von St. Bavthelmi; *Poé Martin, von Semizh; *Ogriné Wilbelm, von Treffen;
*Lapaine Sarl, von Srainburg; *Pasi¢ Matbias, von Semizh; Gerder Abalbert, von Neunmarfl;
Vencais Jobaun, von St, Beit bei Sittich; Matitié Frang, von Stein; Springer Jafob, von
3beruentdl; Sporn Jofef, von Bodiz; Kraucer Anton, vou Treffen; Svinger Albin, von St. Bar:
theling; Ilrovat Jobann, von Vigawn; Ambrozic Frang, von Reifniz; Kolenc Frang, von Meudegq;
l]n]euc Jafob, von Loitidy; Drenik Matthing, von Bivkni; Wasi¢ Frang, von Gailadh; Sure
drang, von Seifenberg; Pleskovic Jobann, von Raffenfuf; Bercer Jofef, von St. Rupredt ;
Jeni¢ Jobamn, von Maiban; Smola Julius, von Stauden; Kuralt Gduard, von Raibady; Sever
Nifoland, von Landiteaf; Sakraisel Anton, von Groflafdizh; Vehoue Fobann, von Scijenbery;
Achlin Jgnag, ven Bictlady; Orazen Jofef, von Landitraf.

6
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L. *Duller Nobann, von Reujtadtl; *Sitar Frang, von Tépliz; *Gorene lois, von St Rupredp;
*Sajic Jobamn, von Soderjchizh; *Derganz Anton, von St. Midael; Ljubic Frang, von Pregbna ;
Nachtigall Raimund, von Seijenberg; Skaberne Brang, von Neujtadtl; Buttler Jofef, von Rew:
ftadtl; Derganc Jafob, von Semizh; Edlaner Georg, von Krainburg; Roblek Avellin, von
Razbady; Bukovic Jafob, von Semizh; Potokar Jofef, wvon Maffeniuf; Sudtersic Biftor, von
Landjtraf; Grablovie Frang, von Treffen; Stameer Jobamn, von Newjtadtl; Petri¢ Jobann, von
Mittling ; Lilek Jofef, von Jbernembl; Kallan Jafob, vou Mettling; Kamensck Martin, vor
Semizh; Svinger Raimund, von St. Barthelni; Nadrach Jobann, von Sittidh; Kurent Jofef,
von St. Rupredt; Lesar Anton, von Jbernembl; Suhadobnik Leopold, von Yaibady; Stenko
Balentin, von Wazh; v. Gapp Bingenz, von Laibach; Lesar Mathias, von Jbernembl; Bauska
Michael, von Laibady; Luser Ludwig, von Neujtadtl; Marole Jobann, von St. Rupredt; Barle
nton, von Treffen; Dereani Anton, von Seifenberg; v. Poka Frani, ven Seifenberq; Oresnik
Yofef, von St. Kanglan; Piskur Jobann, von Souneg; Linzer Frang, von Neujtadtl; Strittar
Frang, von Hajelbach; Peterlin Frang, von Presbna; Omersa Framy, von Seifenderg; Grum
Yofef, von Seifenbera; Fiala Aribur, ven Wadowize.

Dic Sduler, beven RNamen mit Sternchen begeidnet find, baben Jeugniffe mit Vorjug erbalten.
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