952, T o)

2o FLEMENTA:

LE GEOMETRICVM, EXEV+s
clidis Geometria,a IOH A NNE
Vcegelin Haylpronnéli Colles °
_ gaciuilis collegfj Viennenfis,
ad omnium Mathematie
ces candidatorum
utilicat decers
ptum,

BRASSICANI,
Eximium frucum hic {olida breuitate libelfus
Continet;exacta terfus ubicg fide
Dignus item vraniz quem perlegat undicg culcor
Simodo certa fua difcerefruge uelit.

EXCVSV M in=dibus lonis Singrentjs
Anno &¢, M. D, XX VIIL

Cum gratia & priuilegio
Regix Maieltatis,

v



EMINENTISSIMO VIRO GEORGIO TANSTETTER COLs
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VM prelegédoric Mathematton suneri me fubflituifes,coepiillia

g0 cogitaresquarations tibegratitudinenmedm declararé,cumds
due v me follicitum dediffet; uiditandemnullare magisanimuninte mee
wm per picuum fore-quam i diligenten ac Srenuamoperamtibi locaré:
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tur. Cuamsuero post numzrorum [cientian quanthac byeme tuo. monits
interpretatus funs, necefario tradenda putarim Elementa Geometricds
finehis enim fruftra aliss aggrediare difciplinas.1deo propter omniit [tu=

dioforumcommods, Ex Euclidis Geometrias eas duntaxatexcerpfi proa i
pofitionessquein demonjbrativibus linearibus crebrius obuersatursquds
" gque [atis prope funt ad difeiplinarum culmen perducere, Inquibusordia - 8

nandis pariter ac demonfErandis prudens non femelab Euclide diflentio,
it enim rei breuitas ¢ quan [emper: quefiui facilitatenmpoftulabant.
Huncergo libellumobferuandifiims Patrone txo [olertiexamini ubmit= 9
tosnonanbigens quin protudinns beseuolentid, errata reprehendas ¢
commode dickaalacriter [ufcipiassmed; ut foles perpetuo pro [ca.
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ELEMENTALIS GEOMETRIC],
Caput primum,
Defiitiones.
1 Pun&us, eft cuius pars nulla eft,
2 Linea, eftlongitudofine latitudine , Cuius quiz
dem extremitates funt duo pun@a-
3 Linearecta,eftabuno picto ad aliti breuifsima
extelio,in extremitates {Uias utriic eoRe recipiés
4 Superficies,eft G longitudiné & latituding tans
tu habet. Cuius quidem terminifuntlineze,
§ Superficies plana,eft ab una linea ad alid breuiffi
ma extenfio;illas recipiens in fizas extremitates,
6 Angulusplanus, eft duarirlinearit alternus c52
tactus,quarum expanfio eft {uper {uperficiem
planam,applicatiocs non directa,
7 Angul® rectilineus, eft qué cotingt due linge rez
8 Angulusrectus, eft veerlibeteoriiqui (G,
fiunt durectalinea fuper rectafteterit,duofcp
angulos ex utracp parte fecerit quales,
9 Lineaperpendicularis,eft rectalinea re@tae infiz
ftés duofcp circum e angulos rectos faciens,
10 Angulus obtufus,eft quireto maior eft
11 Angolus acutus;eft quirectominor eft,
12 Terminus,eft quod uniufcungsfinis eft
13 Figuraeft,quee termino uel terminis clauditur,
14 Rectilinextigurae, fune Grectislineis cStinent,
Rectilinearts figurart, aliaeft erilatera, alia quadris
latera,alia multilatera,

T'riangulorumsaliusilopleuros,ideft, gquilaterus,

alivs ifofceles,id eft; aequicrurus alius {calenus,
aq




1¢ Aequilaterus eft qui trib? equis finit lateribus,

16 Ifofceles,qui duo rantit habet latera 2quatia,

17 Scalenus,quitribusin aecilibus cotinet lateribe,

Amplius griangulorinalius ¢lt orthogonius,ideft,
rectangulus,alius OXygonius, id eft,acutiangu
lus,alius amblygenius,id eft,obtufiangulus.

18 Orthogoniusgeﬁ quiunit habet reGtirangulil,

19 Amblygonius,qui unit habet obtufum angulir

20 Oxygoni?,q artostres habegacutosangfos.

11 Quadrilaterarum figurarum Auadratumeft
quod equilaterum atdp rectangulum eft.

21 4 Tetragonus longus, rectangulus quidem eft,

“fed aequilaterus noneft.
23 Rhombus,eft quiwequilaterus quidem, fed res
- &angulus non eft,
»4 Rhoboides qui necg latera nec angfos equales

habet.latera it oppofita & angulos quales habet -

2¢ Trapezia,hoceft;menfulae;omnes {unt,preter
has figuree quadrilaterze.

26 Multilaterz figura pluribus & quatuor clau
duntur lineis,

27 Aequidiftdtes linea fime § in eadem fuperficie
collocate,atcpinalterutram pareem protracte
non concurruntetid fi infinitum protrahdwr,

PETITIONES.

1 Omnesrectosangulos {ibiinuic efle equales,

s Silinearecta fuper duasrectas ceciderit lineas,
duofcp angulos exuna parteillius linexe duob?
rectis angulis minores fecerit;has duaslineas i
candem partesh protractas coniunctum iri, Et
€CONMATio,

— T T T bttt

— Ty

lu |

r.__;_',

X O

19



ribus,
alia,
iterihe,
Sideft,
tnanoy
Y ‘| -U
Yulus,
ngula,
‘..‘-A\;ulf{
3 .lftf!'s,s,
atumelt
clt,

femelt,
1 (L \! I'cs
secuales
1es habet
nGPrett
guor cla
n fuperfick

n l\t' O[r:{‘:fg

otrahitul

(Teequles |

< Jerit linedh
i duod
uas hlli;lli 1?
Spum K

s

3

3 Duas rectas lineas {uperficiem nulfam claudere,
4 Siinaliq triangulo;alterit duortilatertr fuper ba
{im {(tantium demittatur,alterum neceflariouel
breuius uel longius fieri, Quam nos hic quarta
ponimus petitionem, Buclides {eptima primili
bri propofitionem annotauit, Verum quia des
monftratio eius difficilior uideri poffet, incipis
enti primum difcere elementa;& demonftratiz
onibus linearibus non dumaflueto. Q, pipla
petitioni proxima eft,eiulcg ufus ad modu ras
rus,id propterea inter poftulata e annumeras

Communes {ententize, (uimus,
1 Quecticp uni & eidem func equalia,inter fe funt
aqualia,

2 Siaqualibs equaliaaddant,aggregata fiét equas

3 Siab xqualibusequaliaauferar,reli:  (lia,

dua eruntedqualia,

4 Siabinzqualibus 2qualia auferan,refidua ertit
mnqualia, X

§ Siincequalibus zequaliaaddant,aggregata erunt
inaqualia.

6 Siduz resfuerintuni duplices,ipfe {ibi inuicem
erunt acquales.,

7. Sifuerint duz res quarii utragp unius & efufdé
eft dimidium, erunt {ibi inuicem equales,

8 Siqua resalteri fuperponatur appliceturcy ei,
nec excedataltera alterd; hee erunt fibiinuicé as
quales.Etecontrario,

9 Omne totum maius eft fua parte., :

10 Totur gquale eft{uis oibus partibus fiffumptis,
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Propofitio prima. it
Supra datam rectamlineam triangulumaequilates ff:ﬂ‘ﬁ
- rum collocare. |

Sit datalinea a bs [icfuper eam confituemus triangulii equilates
‘rum-Pofito pede circini immobiliin 4, alter extendatur [ecunndum fpacitt S
1

linee a byescircunduchus [eribat arcum occultum.Deinde circinonon
uariato pedem eiusimmobilem ponamusin b ¢ alter circunduttus pri
eremarcumfecetin puntto c. Punitus ile [eltionis ¢ iungatur lineis

vetiscum a ¢ b punctisser factus erit triangulus equilaterus, Nam * {,’sm
onines helinea [unt uni equales, eifcilicet qua eft inter extremitates pes ; o
dum circini, quare per primam comunen [ententiamsinter [e funt £qud= I
B Tes. A equicrurim haud dliter datelinee [uperponess mift g circinus ams I
ﬂ" <~ plius quamestdatee line faciumuel minus extendenduseft. Scalemu i
* b fiet [i circinus primo amplius deinde ninus extéditur § eft linea data 5
Secundapropofitio. 7
Quorumcuncg duorum erfangulorum duo latera i
uniusiducbus lateribus alterius fuerintaequas g f
lia »& angulihis aquis lateribus contenti equa o
les,eritba egsgéﬁ 8¢ reliqui angulize uis lareris di
b b bus contenti, alter alteri,& totus triangulus to ‘ ti
o, gtitrianguloxdualis, pep i rm +
5 uppo/bwdising duotrignguli « b c’%’f [ fuedslatus 4 b equale lateri d g
; /’ Etlatiis 4 c:equalelateri d [ ¢ angulus aqualis angulo d. ik
Ylate dDicobafim b ¢ equalemeffebafi e f> & angulum b angulo e; ¢ i
angulum ¢ angalo f; © totam, rianguli 4 b ¢ [uperficien s [upctfis _
~Femon _cici trianguli d_c [ aqualer Nam fingelineam d e [uperponi & T
Sr C_I f"f'”’ accomodari a b lineesneutraigitur lteram excedet pfr_conuerﬁonrm
~ T 90 ottaueconceptionis,pofite enim Junt equales;er punctus d cadet fupet
‘,,[’ ¢ mon | bat?e S a punctumses fimiliter e punctus fuper b. Quiauero angulits 4 po=
fituseft equalisangulo d> necefario cadetlinea d f fuperlineam a € ‘
¢ propter preflructam sequalitaten earums tncidet f punctus punito €0
¢ ¢ eritcum eo unus punctuss quapropter bafis e f cadet [uper baa : ¢t
fim b ¢ ttaut ﬁxtcumrd,lirzmund,alioqaidu:erc&azlinex clanderent o
fuperficient.quod eft contra petitionem tertiams &7 quid neutrd alteram pun
excedit,terminantur emim ijsdem punctissjunt igitur equales. Rurfus an= ligo,
gulus ¢ fuperpofitus cftangulo b ¢ eumnon excedit, ireg; ab co exce e
e
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ditutscftergo ei aqualis.Faud aliter angulus f equalis probatur ange
fo ¢ .Pretereatotus triangulus d e f totitriangulo & b ¢ [uperpo
fitus eftsipfum neqs excedenssneqs ab eo fuperatusquapropter concludi
hilites tur i equalis propter okaudm communem fententiams
ucid Tertia Propofitio
: Sitria latera unius trianguli fuerint 2equalia tribus
lateribus alterius trianguli, qui continentur 22

e . quislatesibus anguli cequales erunt. A hus
get Do 4_rsintduo trianguli & b ¢s d e f, [k latug @ ¢ equalelateri d f;
P8, @ bc equiecfera b equie d HDicoangulum c effe equa
"4t e lemangulo f e angulii & angulo d - apgulic b gagulo ¢, bij ene
L2y lateribus velatinis &7 equalibus continentmf}k] am [uperponatur bafis d
e o € baft a b,neutraitagsquoniam pofite funt equalessalteramlongitudi
Y ne udncet. Punctusigitur [ non cadet alio quam fuper puncum ¢, Nam
fs dlic caderetstunc alterutralinearumaut d f aut e f demitteretur,
[atera quare per ultimam petitionens altera breuior freret. Verbi gratiafilinea
\qua? d f demitteretur ita quidemut maneret equalis linee 4 c, tunc e f ;
| linea decrefceret necefariocs minor fieret quane b ¢ linea,quod eftcs Ao
: tra hypothefim:[unt enim pofite cquales. 1giturnon poteft punctus f £ A2tey /o
lags alibigin ¢ cadere poft d e [uperpofitafuerit a blinee, Necefias AR e
ulus (o rioctiamcadet d [ lineafuper a ¢ lineamzs f e fuper ¢ byali ' "~ €rauef,
: -ter enimduevelle linee clauderent fuperficiem,Eapropter erunt omnes
! anguli relatiuizhoc eftsequis lateribus contenty inter e equales per oftam
'f uanconceptionem. Nam [iblinuicem [uperpofstipror[us congruintac. &
" Quadrant, : %w?} 4-“?-«;? "\ﬁ'fit_h«tx{ ,b::.,{ 4 wrsda
™ Quarta Propofitio. +* ;iw““\’%r A sqa

* Ao 4

- “Frianguli sequicruri, qui {uprabalim funt anguli ,
o {ibiinuicem aequales funt. Q {i lateraxequalia
et o protrahant,anguli g {ub bafi ertit equalés,
—ry Sit triangulus a b ¢ cuiuslatus a b [it equalelateri @ ¢, Dia
i 4F coangulumy a b ¢ efewqualemangulo « ¢ b, Nam[uper bafim b
y [t ¢ inalteram partem confbruatur trizngulusfiue equilaterus fiue equi=
evurusidQs perpriman propofitionemhbuius capitisquifit b d ¢ >¢o
o punila a d iyngantur linearetaque fecetbafimin puncto f.flntrla."f-’f
oy 18 ligoitaq;duos triangillos a'b d ¢ra ¢ ds quorunelatera unius funt
T eualialateribusalterivs: Eft enims 4 b equale ¢ c per bypothe[ing
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b & uerozquileipfi ¢ d per?;;'iﬂumbuim,va d eftutriq;triangn

to commune,ergoper pracedentemangidus b 4 d eft equalis angulo

¢4 d,'quodmemori ferua mente. Raurfus alios duos triangulosintellis

go fcilicet 4 bfwu ac f;quommduolatem units funt equalia di
obus Lateribus alterius, Nam b 4 et equale a ¢ per hypothefum,
w4 f utng cﬁmuuc,dngulipr.ftcrmcontgnt'h@ﬂuﬁhtﬂibtuﬁ:ﬁt
equales,ut modo oftendinmus, ergo per fecunddit biiusangulus a b fe
equaturangulo 4 ¢ i quoc{cmta’emonﬁrandum.Scamdxpdrsp =

. bit demonstrata decima propofitiones J Uﬂhnﬂi’ Ad ezt }
(e [to €[ PYaRt : ito. \" oy mpof] (8118 ¢
Lower/ GF PROT UI0E propoﬁtxo por M [

0=

T Qe Siculus trianguli,anguli fupra balim fuerint aequas
Ifes”  fes latera feu cruraillius trianguli ertit eequalia,
i .»4;?3 Sittrigngulus 4 b ¢ cuis angulifuprabafon b @ ¢ fint equas
N fos dicolateracius 4 b @7 a ¢ efe equalia, Quis[inon funt aquds

ligevit alterumeori longits,&7 fitillud « b. Refecetur ergo ad eqiaa
litatemin puncto dut d b fieequalis a ¢ ¢ trabaturlines d c,

Intelligo itag; duos triangulos a b ¢ totalen, ¢z d b ¢ partialé, EE

quia duo latera unius poniitur equaliaduobus lateribus alterius, latus [ci

licet d b equdle latert 4 oipfo b c exiftente communi>anguli ctian
bis aquis Lateribus contenti fumt pofiti equalessper fecundam itags buiuss
trianguliipfterunt intey [e aqudlessut a b c ;qimgulfus fotus, triangs

fodbc pirtial.i,guodeﬁtmpoﬁibile.I' b 2 b 57 R

preaZit Y """ Sexta propofitio. G

Datum angulum peracqualiad iuidere.

c Sit datus angulus in duo equalit fecandus, A. Lineaipfun continets
tes ﬁﬁzerimEnxqu.des,reﬁ’cmtur4d equdlitatemsfintgs 4 b & 4 c-
Et trabatur linea b fuper quacoftituatur triangulus [uine equilaterts
fiue equicrurys b d &7 catinuenturpunéia 4 d lincarecta. Ea ipfa
angulum datit dividet Yntelligo cnim duos triangulos b a d &7 c a d
quorum latera unius funt equalia lateribusalterivs. Nam d b aquale
eft 4 c perhypothefunes b d equdle ¢ d per primam buius, & &

“ d utrig; triangulo commune,Per tertiain itad;angulus b 4 d equatuf
angulo ¢ 4 ds continentur cnim lateribus equalibus, Quare patet pres
pofitum,

Septima Propofitio.
Datam lincam rectam per 2equalia{ecare,
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Sitlinesdiniden’a @ b. Pone pedeminemobilemcireini utlibet dia
dustiprimoin 4,27 altero pede civeunductofac duos arcus occultossalte
rum [upralineam,d'teruminfra, Deindecircino nenuariato pes immobi
Uis ponaturin b ¢ alter circunduchus interfecet arcus modo fignatossfi
periorem quidemin pu 1éto ¢, inferioremueroin d. Has [eltionesiuna
gelinearecta c-ds qua fecet lineam a4 b inpuncto f, Dico itag;lined
& b datamsinpuncto f diuifam per equaliag Propter demonftrationis
euidentiam fuc triangulos manifeftos continuans utramgs fectionem cum
extremitatibas date line, Tnteligo enim duostriangulos ¢ 4 d @ ¢
b d, quorit latera unins funt equalia lateribus alterius,quare per tevtis
amangulis ¢ uniugeft equalisangulo ¢ alterius.Rurfusintelligo alios
duos triangulos ¢ a4 f & ¢ b f, quorum duo unius laterafunt quss
Uis duobuslateribus altevius . Nam 4 c eft equale ¢ b, cademenimcir=
siniextenfione factafunt, Et ¢ [ utriggtriangulo comune,anguli quog;
bus quis Lateribus contenti [unt equales, ut modo oftenfumefts ergo per
fectindambafis a f efb equalisbafi { b quoderatdemonftrandum.

O&auaPropolitio.

A punoinlineafignato perpendicularé educere,

Sitdatalinca @ by a4 cuius punto ¢ [it educenda perpendicularis.
Signaitaqsinlizeadataofficio circiniduo piicta equaliinteruallo 4 pun
fto ¢ diflits;fintd; a & b. Pofteapone pedem tmmobile ncirciniut=
eung;extenfiin 4 ¢ dltevocircumgirato occultum fac arciim. Deinde
circino nd utriatoes pede eius immobili pofitoin b prior avcusfecetur
m puntto d, aquoad ¢ deifciatur lineareta. Hanc dicoefiead 4 b
perpendicularem, Propter demonftrationem fic trianguliom manifeftum
coniuno d punito cum a4 ¢ b punétis,\ntellige ergo duos triangu
los « d ¢ &7 b d c,quifuntomniiinter [elaterum equaliumseft enim
a dequalis d b utqueeads civcini diftenfice delmeate funt>latus quog;
a ¢ exhypotheficftequale ¢ b lineeses d c utrigseft commimis;qua
propter per tertiambutus angulus ¢ uniuseft aqualisangulo ¢ dlteris
us,utergsizitur per diffinitionem angulivectieft rectus, Lineaitag; d ¢
perpendicularis eft ad lineam 4 b per diffinitionem lizee perpendicu
laris. Ammaduertendum eft,operapreciumefe; [pacto planiin quo tya=
henla <t perpendicularis permittente,i dus fievent decufationes feutna
terfectiones,alterafupralineamalterainfra,modo quo uft fumus in pros
pofitione [eptima.Sic enim exactius trabetur perpendicularis,

Nona Propeofitio,

i Lok

'.,,fn‘\&n;

/ 13
tl& jfié;k zgi . 4

o
N

nz—vgu“" D b,




A pundto extra lineam datam fionato,ad earn des

‘mittere perpendicularem.

sit punitis a b7 lineaad quam deducendacft a pun@o a perpen«

 dicularis[it b c. Ponatur ergo circint pes immobilis inpunéto 4 ¢

dlteropede notentur dio puntta inlinea data quefint b ¢, Deindectra

cino nonuariato pedemimmobilé primoin b pone,7 dltero fcribe ara
cum occultumsDeinde eodem immobili pedein ¢ pofito priovem arcam
interfecainpunto f. Hune cumpunto & continuabinearelts 4 f

que fecet datamlineain b ¢ inpunito d> Ed perpendicularis eft fuper
Lineamdatam.Propter demonftrationéstrabed pantis ¢ @ f ad pii=
&1 b c lineasreltasExprocefJuitals propofitionis [eptima patethi
neam b ¢ diuifamefeinpuntte d per equalia. ntellige crgo duos
triangulos ¢ b & @ « & ¢ quifunt omniumlaterum eqialiunt ut
pat;t.og:trc-p:rterti.tmmgufu; d uniuseft equalisangnlo d altert
ws;ergouterqs rectus per diffinitionem angulive@itslineaitag; a d pera
pendiculariseftadlineam b ¢ per diffinitionem linee perpendicularis.

Decima Propofitio.
L inearecta fuper retam ftans. facit cum ea duos

angulos aut reCtos aut duobus rectis equales,
sitlinea « d [kans fuperlineamyeltam b c, dico angulos quos cum
eafucit aut cfte rectos aut duobus rectis equales Namilineafuperftans
eft ad cam cuifuperftat perpendicularis ut in priorifigurdspatet propos
[itum per diffinitionem lincs perpendicularis. Si uevononfucrit perpen
dicularis ut infecundafigura,cmittatur per ol auamex puntto d pera
pendicularis quefit d e- Clarum igitur eft angulos rectos qui fiunt d li=
neaperpendicularisfcilicet ¢ d bty e d ¢ tantumoccupare fpacif
quantum tenent duo anguli uos ficit lineanon perpendicularis d ashos
eftanguli ¢ d ber a d ¢ quarchijduo illis duobus [unt quales per
ot auamcommuen [ententiam. Ex hac propofitione liquet ueritas fecis
de partis quarte propofitionis, Si trianguli equicruri equalia latera
protrabantur angulos [ubbafi efie cquales,Sit eninn triangulis equicri
yus 4 b oo protrabantur lateraevuequalia 4 b & & ¢ gy ad d
¢ f. Dicoangulos fibbafifcilicet d b c s fe b efe equalesNa pri
na, pars ciusdem quarte demonfirauit angulos [uprd bafum fcilicet ¢ b
¢ ¢+ 4 ¢ b cfeequales, Prafens uerodocetangulos 4 b ¢ T db
¢ fimulequariduobusredtisfimiliterduos & ¢ ber b ¢ f duobie
reltis aquales, Per primam itads petitionem duo anguli 4 beor
¢ bd fimad equantur duobus pariter angulis 4 0 b T b @
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| Siergoab equalibics cemantur equdliz [elicet angilifiupra bafim,ves
linguentur per tertiam connunenm [ententian , angultubbafi equales,
quod erat demonfbrandum,

~_ VndecimaPropofitio:
Si duz recta lineze [e fecent angulos contrapofis

tos facient equales,
Sint duelineereGte ¢ b ¢r ¢ fecantes[einpundo e. Dicodn
foscontrapofitos,hoceft ¢ e c & d ¢ b yel ceber deacfe
aquales.Vocamus autem angulos contrapofitos quinullo communicant
latere. Per precedentemenim duo anguliaecerced qUANUYr
duobus rectis,fimiliterduoanguli d ¢ b ¢r b e ¢ yedtis dutobus pan
res fumt.Quapropter per primam petitionem duo anguli «'c ¢ ¢ ¢
€ b aggregati equales funt duobus angulis d ¢ b s b e ¢ fimul
fumptis.Evgo 4b wqualibus ablatoangilo ¢ ¢ b comtmunieritt per ter
tiam communem fententiam refidii a ¢ corbed inteyfe equales,
No dliter probabisduosangulos c ¢ b ¢rd e 4 inter [e aquales efie.
Duodecima Propofitio,

Omnis trianguli uno latere producto,extrinfecus -

angulus utrolibet intrinfeco fibi oppofito mas
ior erit,

Sittriangulis b 4 ¢ ey protrabatur latus b « in direltumuses
ad f. Dicoangulum & c extrinfecum maioven cfie utrolibet angulo
[bi intrinfecus oppofito Jeilicet uel angulo b uelanglo ¢ Namper dea
amamangulus f 4 c cum angido ¢ a2 b equatur duobusvettis,Sed an
gulus ¢ b a citangulo ¢ 4 b minores funt duobus rectis, Lineacnin
b cadit fuper dusslineas 4 ¢ e b c concurrentesinpnio ¢ sera’
8o pet conterflonem fecunde petitionis ficit ad partemcocur(us duosan
gulos minores duobiss rectis.Conftat igitur duosangalos f ¢ ¢ ¢ ¢ 4
b fimuleRe maiores duobusangulis ¢ b 4 ¢ ¢ 4 b fumul Jumptis,
Dempto ergo abinequalibus eodem conmmuni Jeilicet angalo ¢ a b,re=
manebunt per communem|cientiam vefiduainequaliafalicet angulus ex
trinfecus f & ¢ maiorangulo ¢ b 4 intrinfecus ibi oppofito,Simis
liwodo probabis angilum fa ¢ maioremefeangilo 4 ¢ b,

Decimatertia propofitio,

: -~ Py ] . . i
-In of tridgulo,maiori angulo maius latus opponitr

Sitin triangulo 4 b ¢ angulus 4 maior angulo ¢,Dicolatus b ¢
b if




diusefielateve 4 b.Nam fi b 4 lineaminoridngulo [ubtenta equdlis
e b ¢ linessevitper quartam anglus & aqualis angulo ¢ quod oft
contntbypotheﬁm.ngdﬁdimmr a b maiorefed b corefeceturad
equalitatemin puntto dattaut b d [itequalis b c.Etquiaper quarti
angulus b ¢ d equaretur angulo b d c,agulusuera b d ¢ perpra
cedentemmaroreft angulo b a ¢ angulus igitur b ¢ d maior efiet
angulo dsquare multo ragis angulus b ¢ & [uperaret angulii. 4 quod
idem eft contra hypothefim.
Decimaquarta propofitio.

Omnis trianguli,duo quelibet latera {imul fump2

ta funt tertio maiora.

Sittriangulus 4 b ¢ dico duolatera 4 b ¢ 4 ¢ findiunttalon
giordefelatere b €SI enim efSent aut aqualidant minord.co, o pof=
[ent concurrereinangulum a,Nam fi efient aqualialateri b ctunc fe
contingendo iscerent fupralinean b ¢t fierent cumea lined und. St
wero breuioracfSentsnon poffent fe contingeresned; inanguli cocurrere

Decimaquinta propofitio.
Siit uno quolibet rriangulilaterea finibuseius dug
recte lineainterius concurrant-angulum facis
ent maiorem o quia reliquis eiusdem triangu

tilateribus continetur.,

Sittriangulus b 4 c [uper cuits latere b ¢ duerelte constitute
angulum ficiant b d ¢, dica cum matorem efeangulo b 4 ¢ conteti=
to 4 reliquis duobus latertbus N4 protrabatur linea b d usqpdit fecetla
tus 4 ¢ inpicto e, Eritigiturangulus bd ¢ per duodecimd huius ma=
ior dgulo b e ¢ ¢z peredds angulus b e ¢ maiorangulo b a € multo
igitur maiot erit angulus b d ¢ angulo b a ¢ quod fiait demonftradie

Decimafexta propofitio.
Ex tribus datis lineis triangulum conftituere.
sint treslincedite 4. b, c.itaut quelibet due [imudl inntee funt tes
tiamaiores \d enimnecefariumeft per decimi quartam_Ponepedem ink
mobilé circini extenfi fpaciolinee b inalterotermino linee a.uerbigré

.

tisin deo alterocircunduto pede ocoultumieribe arcun. Deinde civet
noextenfo [cundum quantitatemlinez ¢ & pede eiis immak il pofite

isterming [s priovensarcum inter[cca i puncto g. Abhoc interfectia
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Decimafeptima propofitio.

Super punctum datuminlinearecta,defcribere an

gulum daro angulo aequalem,

sit pundtus d datusinlincadata,cr angulus a b ¢ datus.Subtés
dectimretalinea ¢ a.Refecaigiturexlinesdata d [ lineamequalen
¢ b.Demde circino diducto [ecundum quantitatem linee & b ¢ pede
etus immobili pofitoin d foribatur arcus occultus, Postea circinum pro
fbaciolines ¢ & extendeszs pedeciusin f pofito prioveminterfeca a»
cum inpuncto g, Aquoad punitum d trabe reftam.Haccum datalé
tiea continebit angulum ¢ d f aqualem angulo b dato. Namprop=
ter demonflration? ducatur lines f g. Evunt ex hypothe[tbus luteratrie
anguli f g d equalialsteribustrismguli @ b ¢, ergo per tertiamans
gulus g d f equalisefbangulo a4 b c,.Cotinentur eniaquis lateribus,

Decimaoctaua propofitio.

Si duorumtriangulorum duo latera unius fuerine
acqualia duobus lateribus alterius, et anguli &
tenti his cequis lateribus fuerint inequales; erit
illius bafis maior cuius lateribus angulus ams

plior continetur; :

Sint duotrianguli 4 b ¢ e d ez lateraduo prioris a b ¢ &
¢ [int equalia duobus lateribus pofferioris d ¢ ¢ d fo 7 angulus 4
maior angulo d. Dicobafun b ¢ maioremefJebafi e f.Na [uper pun
o d livee d e locetur per pracedentem angulus #qualis angulo b 4
€:fitq; is e d g & linea d g [it equalis « c [ubtendaturd; bafis
e g queneceRariocritaqualisbaft b ¢ intrisngulo 4 b c.Quaprop
ter [t probauerimus ¢ g maioremefe ¢ feritquod;probatum b ¢
eademefic maioem. Trabatur f g lines. Etquia d g pofitacftaqus
lis d fyigitur per quartam angulus d f g et equalis totaliangulo d
g fergoidemang dus d f g erit maior partialiangulo e g fiquas
remultomaior erit anzulus > f g angulo e g f.Latusigitur ¢ g mas
tus est per decimamtey iam latere ¢ f quod erat demonftrandums

Decimnona propofitio.
Sifuper bafes duo:um triangulorumanguli iacens

b iij




tes fuerint 2ecuales , 8 uel bafis unius qualis
bafi alterius,aut unum latus nnius.lateri alerie
us fe refpicienti zequale;erunt reliqualaterares
liquis zequalia alterumalteri, 8¢ reliquus angus
lus reliquo angulo,

Sintduotrianguli a b ¢, d e f erangulus b [it equaliss angulo
¢, v angulus ¢ angulo f. Sitq;bafis b ¢ equalisbafi ¢ f, ant unums
exlatersbustrianguli a b ¢ aqualefuo relativo lateritrianguli d e
f. Dicoreligualatera;reliquosq; angulos efie equales, Sint primo bafes
equalesses intelligatur bafis ¢ f [aperponibafi b c,que cit fint €«
qulessneceficeft punétic e caderefuper punctich, er puntic f fuper c,

Et propter equalitaté angulorii ¢z couerfioné oftaus coceptiois,necefle
eftlined e d caderefuper ab,esd ffuper 4 crnonergoeritpofa’

[ibile utlaterabuius ulterius aut citerius lateribus alterius concurrant,ce
vunt igitur aqualia,¢g anguli ab eis contenti aquales pey oftaus conceps
tionemsPonatur fecundolatus d e equalelateri 4 b,Et alterum al=
teri fingatur [uperpont, proptey equalitatenergo eovum punttus d c4s
detfuper a punitumes e fuper b,lineadeniq; e f fupra b c
linearn cadet propter equalitaté anguloric ¢ conuer(tonem oltauz cotre
ceptionis.Qued i d f congrueritetiamipfe ¢ c,concludes per oftd=
wam coceptionem propofitum,Sinuero d f ceciderit aut intra aut ex=
tratriangulum [emper [equetur angulum extrinfeci: effe equalem angue
Tointrinfeco [ibi oppofito,cuius contraritt demdftranit propofitio . 1z
Vicefimapropofitio.
Silinea rectaduas lineas retas {ecando fecerit ans
gulos coalternos eequales, aut angulum extrity

fecum angulo intrinfeco ex eadem parte fump

to equal, aut duos intrinfecos ex ¢adé parte,
ducbusrectis equales;linee fecte equidiftabue

Linea a4 b fecet ¢ d ¢5 e [ lineas, ¢ d qudeminpunito g«

¢ [ ueroinpunéio b, Et faciat primoangulos coalternos fibi inuicem
eaualesshocefbangulum d g b angulo € b g autanguli f b g
angulo ¢ g bsficenim fumpticoalterni dicuntur. Dicolineas ¢ d &
e f equidiflare.Siautemnon,producte concurrant uerbi gratia in k.

Trianguliergo g B b angulus d g b extrinfecus equalis eft ang
b § b g wntrinfecofibioppofitosaut angulus fb g extvinfecusangs




ual
tialier, ot gh intrinﬁcoﬁ&i’oppoﬁto,bccai‘c'tpcr. 1Z. ppofitioné impofiblle
efbsigitur ¢ d ¢ e f pduckeminime cocurriit,ergo per diffinivioné size

0era res wquidiftates.Seciidoficiatlineaa b gulsi aliqué extrifeci equalé intrie
S angy feco [thi oppofito exeadé parte,dico nibilo minus lineas ¢ der e fequi=
diftare Etfit exéplicaufs angulus 4 ¢ d extrinfecus equdlis intrinfea
s gy 0 gk f,%onigmmgu!m 4 g d adqualiseftper bypothe, angulo
it gy gh f.fFTtpermde‘amam idemangulus 4 g d mqua_lmﬁ ¢ ghana
gl d ¢ gulosigitur per prunam communein [ententiam angyli cgheogh
brimo bl | inter fefunt equales, Ethifunt coaltern, ergo per primd huis propo
ok fint g4 fitionis partemlinee ¢ d & e f [untequidifttes. Tertio ]ﬁaaf linea
flper ¢ ab duosangul‘osmtr:fz[}cosexeademparte,wqa‘m_lesduobus rectisut d
" rﬁ'; gh e fb gdecoliness ¢ d ¢re f equidiftare,quoniam angulé
e d g bty [ b g perbypothefim funt aqudles duobus rectis,er per de
oeritpofe cimamanguli & g b e ¢ g b etii equantur duobus rectis > ergo
ey per primumpoftulatumanguli d g b & fh ¢ equales funt angu
g Us d gh & cg bablatoergocsmuniangulo d g b relinquie
eru la tur per tertium communem fententiamangulus ¢ g b aqualis angulo
i d cq [ b g [edhifunt coalternisergo perprimam partein buius propofitivis
¢ b ¢ linee c dw e f equidiffant,
mro‘}no icefima prima propoﬁtio;
"m G Silinearecta duas equidiftantes fecuerit:facict £
em angim angulos coalternos aquales, Bxtrinfecumins
0. 130 trinfeco ex cadem partefumpto equalem,Br ¢
duos intrinfecos ex eadem parte aequales duos
Tit an busrectis,
 extrin Repetatur prior figurainquaponitur ¢ d ¢ ¢ f equidifane
. bes.Privma pars propofitionis fic demonfbratur. Nam[i angulicoalterni
¢ lump wt ¢ g by f b g nonfuntequales,erit alteruter corummaior.fitq;
parté ¢ g b maior.Quoniamigitur ¢ g b maior eftangulo f b g pos
iftabu matur communisangulus d. g b, anguliergoper quintam conceptions
o ¢ gh o dgh maoresfuntangulis & g b & f b gyfedper
d inicen decimamanguli ¢ g b ¢r d g b aequales funt duobus rectis, ergo
+ E'F',g anguli d g b ¢ fh g minores funt duobusrecis, ergo per fecurs
i o dam petitionem ¢ d 7 ¢ f protracte concurrunt, non igitur funt
s equidiftantes quod eft contra bypothefim,angulusigitur ¢ g b equas
:.;:;r-‘i;’“ kiseft fuo coalterno f b g.
€+ 41

g Secundas pars oftenditurs Namut modo oftenfumeft angulus ¢ g b
s g




equliscfpangilo f b g, ¢ per wndecimamidemdngilue ¢ g b 2
‘qmlw-cﬁ angulo ¢ g d,per primamigiturconceptionem angalus 4
g & aqualiscftangulo f b g extrinfecus [cilicet mntrinfecoex eaden
Tertiaparsoffenditur, Namangulus ¢ g b _edudlis  (parte,
eft per primam buius partem angulo f b g»pofito ergocommuniang
go d g bseruntduoanguliper [ecundampetitionem ¢ g bwdg
b equalesduobusangulis f b ger d g by [edper deciman duo an
guli ¢ g berd g b aquales funt duobusreltis crgor duo angu=
I fhgo dghb equalesfunt duobus relissquod erat demoftrandie

Vicelimafecunda propofitio. |
A punctoextralineam daramaflignato,educe

rexquidiftantem datzelineze.

Sitlineadata b ©xr punus extracamafighatus &. Trabelines
amoccultam b 4 d utcung;eontigerit,deindefuperpuncto & collos
ca angulum b 4 € extrinfecum protratalinca a ¢, equaleimn anga
lo a4 d ¢ intrinfeco ex eadem parte.Conftat igitur per [ecundam pare
temuicefimelineam a ¢ aquidiftarelinee b c,

Vicefima tertia propofitio.

/ f s  Cuinflibetirianguliangulus extrinfecus gqua

lis eft duobus angulis intrinfecis fibi oppofitiss
Sit triangulus 4 b ¢ ¢ protrabaturlatis b~ a in f> dicoangu
lum f ¢ a extrinfecum equalemefle duobus intrinfecis ¢ oppofitiss
¢ [fellicetanglis b ¢ c. Ducatur per precedentem 4 puntto a,li=

.f

net a d equidiftans b ¢ linee Etquia a d equditat b c lince
¢ inipfamincidit f b, erit per fecundam partem uice[ime prime angu
lus f a4 extrinfecus aqualisintrinfeco ex eadem parteangulo 4 b ¢,
Rurfins quiaparaliclefunt « d & b ey T eds fecat © ‘a’g..ur per
primd partem ciusdein z1.angulus d a¢ 2qualis eft fibicoalterno ana
gulo 4 ¢ by Totusigitur f 4 c extrinfecus aqualis eft duobus ins
rinfecis eroppofitis ¢ b aw ac be

: Vicefima quarea propofitio.

Cuiufliber rrianguli tres anguli acquales funt

duobus rectis. :
Kumper prcedenteinangulus [ 4 ¢ extrinfecus equalis eft duos
Bus angulis §ntrinfecis ¢ oppofitis ¢ b 4 & 4 ¢ b> addito erge

o ubrifgscommuniangulo < @ byerunt duoanguli fa ¢c Teab
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equalestribis 4 b cid ¢ b, ¢ & b, fedper decimam due tngu’ Ja o
@ ¢ a b equales funt duobus vedtisytresigitur 4 b ¢4 ¢ bto ¢
¢ b duobus rectis funt ecuales quod evat demonStrandum.
Viceflima quinta propofitio,
Diameter parallelogrammi,diuidit ipfum per
equalia, PR T R e
Sit parallelogramminm. 4 b ¢ dscuins diameterfit & d.Dicohdc i
enctro parallclogrammunm equaliter fecari.Quoniam a be ¢ d equid
frant,ex fuper eas cadit a dyeft per primam partemuicefime prime anw=
gulus b a d fuocodlterno ad ¢ equalis.Rurfusquonii ac er b d
funt parallele,er eis incidit a d eritpercandem z1, b d 4 fuo coale
serno ¢ & d equalis Sunt itads duo trianguli 4 b d €7 a ¢ d¢s anguli
binifuper commuuem bafim a d funt equalessper decimamnonamergo
veliqui angulics laterafunt equalia,quére per fecundi propofitioné trie
angudustriangulo equalis. Hinc etiam diligenter intuenti patet laterd cp
sfeund; parallelogrammioppofita efie equalia.
Vicefimafexta propofitio,
Omnia parallolegrammafuper eidem bafim

atcp inlineis alternis collocata,{unt 2equalia,

Sint linee alterneshoc eftequidiftantes 4 b ¢ ¢ d, inter quas fuper
eendembafun c e fint collocata duo pardliclogramnts f, ac e fer
§ ¢ ¢ budicoeacfe aqualia.Et it primout g cadatinter 4 ¢ f.Et quia
« [ cftequalis g hscumutrags fit equalis ¢ eergo ablata comuni g f
vemanchunt 4 g ¢ fh equiles,tr a ¢ eRequalis fe propter equis
siftantiamsangulus quog; b fe extrinfecus eft aqualisangulo g 4 ¢
intrinfeco per fecundam partemuicefime prime.Cumergo duori trians
gulorum b fe ¢ g 4 ¢ duolaterauniusfunt equalia duobus lateribus
alteriver anguli equis Lateribus contenti equalesserit per fecundam ala
ser triangulorum alteri equalissaddito ergo eis communitrapezio f g
¢ e eruntageregata;hoc ety diba parallelogramma equalia, Secundo
cadat ginipfum pundum f ut i fecundafigura, Bt quia f 4 cft equie
ks b ficum utra®; fieequalis ¢ eoppolites ac equalis [ e oppofi=
sasegangulus b f ¢ equalisangulo fa c intrinecus [eilicet extrinfe
s0,per fecundam itaiy evunt trianguli fac &7 b [ e equales,additoer
go utriq; triangulo communi f e c, erune per conceptionem aggregata
«fc e v b fc ehocefbaipfaparallelogramma aqualia. Tertio cadat
g cxtra [ utintertiafigura.Et quiz & f cft equalis g hsaddits crgo
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comintuni fg,erit 4 & dqualis [ st erit propter prins diatriarona
{us g a4 c equalistriangulo b f &> ablatoergo abutrisgscommuni trian
gulo [§ g> quereclinguuntur trapezidcrunt equaliacilicet 4 f§ c.er
g ke h.Quibus fiaddatur commutiis triangulus ¢ § excruntaggregats
equalia.qnod erat demonftrandurn. :

Vicelima feptima propofitio.
Sifuper unam bafim & inter lineas xequidifta
tes, parallelogrammum & triangulus ponant

parallelogrammunm triangulo duplum erit,
Sint ut privsduslinega b ¢ ¢ d aquidistatessinter quas fuper bafum
¢ e [it parallelogrimit 4 ¢ e {7 tridgulus g ¢ ¢, dico parallclogrami
duuplii efe triangulo.Nd ducatur 4 piitto ¢ linea ¢ b equidiftas ¢ g-Per
premifii ergoparallelogramii_c ge b equsle eft parallelogramo 4 ¢
¢ f. Sedper z5. e g ciefitdiameter pardliclogrinii ¢ g ¢ hodiutdit ip=
fiun per equaliasquapropter triangulus ¢ g ¢ cft dimidium parallelos
gramiii ¢ g ¢ hsquareetid parallelogramt a ¢ ¢ f quodeft propofitdis

Vicefima o&aua propofitio

Inomnitriangulo rectangulo,quadratum late
ris oppofiti angato recto , zquale eft duobus

quadratis reliquorum duorum laterum.

Sit triangulus a b cscuins angulus drects, Quadrentur trig eius b4
terafitd; quadratiilateris b ¢ oppofiti angulorecto, b¢ d e, dico ip=
fum efSe aquale reliquis duobus quadratis > fcilicet abfg>ahcksque

E [untlaterum angulum velhum continentium, Ducatur enim ab angulo
reflo 4 ad bafim d e;quadrati bede perpendicularis qué [ecet b
cin m @ d e in |. Hec perpendicularfs diuidit quadratum lateris obe
tenti angulorecto in duo parallelogramnia fellicet b m & Lo m 1

¢ e, quortm finiftrumdicoefie equale quadrato finiftro, ¢o dextrii qua
dratodextro.Horumutriigs codemnitodo probatur. Nam trabantur li=
nee adeg c f¢ probabimus quadrangulym fniftviis{cilicet bm d L
aquale effe quadratofiniftros falicet fe b a hocmodo, Nam quadratis
fg b a duplunefttriangulo f b c per praecedentern, conftitufitur ent
inter lineas equidiffantes g c @ fb [uper candem bafim [ b. Similiter
vetangulum bm d | duplicettriangulo a b d. Nam [uper eandébs
fim b d interlineas equidifbantes bd & aml ponuntur. Sed trian=
gulidictifunt equales ut mox probabitursergo vectangulqipfa ddaghés
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s briangulos dubls ‘unt inter [e equalia per [exti conceptiont, Triangs
los equales <c fic putet Sunt enimlatera fb ¢ ¢ btringuli fb ¢ e
qualizlateribus a b, b d trianguli a b dsalterum dteri, anguliinfia
. per bis equis latenbus cctenti funt aqualessfeilicet fb c ¢r a b d,utergs
enitn conftat angulo refte ¢ angulo communi a b ¢, funt igitur per [ecit
dam triangyli aquales, Eodcinmodo oftendes dextrur reGangulum ¢
Le wquale efie quadratodextro b a ¢ b dudis lineis a e b . To
tumergoquadratum b d ¢ e, equale eft duobus quadratis a b f gUs
b ¢ E quoderatdemenfbrandum, :

CAPVT SECVNDVM
de Circulis,
Definitiones,

Circulus eft figura plana,una linea contenta,in cus
ius medio punctus eft, a quo omneslinex res
¢tead circumferentiam exeuntes, fibiinuicens
funt xquales,

Circumferentia,eft linea continens circulum,

Centrum,eft medius ille punctus in circulo,

Diameter dirculi,ef} linearecta que per eius centriy
tranfiens, extremitate{cp {uias circiiferentize aps#
plicans,circulum in duo media diuidit.

Semicirculus eft figura plana , diametro circuli &
medietate circumferentize contenta,

Portio circulieft figura plana, rectalinea & parte
circumferentize contenta, femicirculo aut mas
ior aut minor,

Circulitlinea c3tingere dicitur,quze cii circuli tan
gatinutrancp partem eiecta e non fecat,

Chorda,cftrectalinea portioné circuli continens,

Angulus fupra arcum confiftere dicitur, quia glis
bet pun@oarcus,ad terminos chordg duabus
lineis rectis exeuntibus,continetur,
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Angulus confiftere fupra centrum dicit.quia duas
bus lincis re s a centro ad circumicrentid pro
tractis continetur,
Primapropofitio.
Angulus reGilineus,in {emicirculo ﬁlpra. arcucon
{iftens recus eftiln portione uero minore fes
et f %’r - f o e o dor =
micirculo confiftés,obwufusiErin portione. s
micirculo maiore acutus eft.

Sit circulus a b cs cuitss diameter a d c;¢0 i femicivenlo abe
confiftat angulusvedilineus a b ¢, dicoeum efie rectum. Nam ducatue
b d,crprotrabatur cbade, Etquidlines dbes d a perdefinitia
onen civeuli funt equales,erit per quartam prémi capitis angulis d b &
equalisangulo d a b. Similiter propter equdlicatem linearum d b &r
¢ c,angulus d b c aqualis cft angulo d ¢ b. Totus itagzangulus a b e
equalis eft duobus angulis d ab @ d ¢ b. Ateisdem equatur per .33
primi cap.angulus exrinfectis e b a ergo per primam communenm [ens
tentiamangulus b a equaliseft angulo a b crergo per definitionems
angalireft uterd eft veGus,patet igitur propofitum. Rurfus in portio
he ¢ b 4 minore femicirculosconfiftat angulus rectilineus ¢ b dxdico s
efcobtufum. Ducatur per centysm circuliquod fit d linea ad e,
iungatur b c. Etquidangulus abe confiflit infemicirculo,ideo pey
prim3 partem huius propofitionis eftectus,fedangulus a b ¢ eft maior
¢0» per definitionem igitur obtufus eftePorroin portione a b ¢ [emicire
culo maiore confyftat angulusreChilinelss a b ¢ »dicoeum cfse Attt Dive

catur percentrum lince a d e @ linea'b e Etquizangulus 4 b e in
femicirculo confiflit, igitur eftredus,angulusuero ab ¢, eft amor cos !
ergo per diffinitionem cft acutus, \ ‘
Secundapropofitios 4. ..bs s wadig o]
Circuli propofiti centruminuenire, /&% 8 e ﬂﬂf”‘,
sitcirculus & b c, eiuscentrum ficinuenionus . Protrabatuy utfue 5; orf
bet chorda a byeo [uper alterutrameius extremitatem confbitugtur aw g~
gulus rectusuerbigratis,fuper terminum by [it locaius &b ¢ angulug [ T
w2 Gus duftalinea b ¢ ufgsad circumferentii civeuli. Deinde ducatur lis 3:‘ T,’f*
tes 4 o caqs per medium diuidatur inpunto  dy huncdico efiecens ;
grumciveuli.Nampey hypothefunangulus. a b c eftrectus,ergo percd
werfum precedentis portio @ b ¢ in quaconfititeft femicireuluslised
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itag; @ ¢ diameter,pinfhul; eiusmedine d centrame
Tertia propofitio,
Silinea a centro exiens, chordam per qualia
{ecuerit,ad eam erit perpendicularis.

Sitereults a bscuins centrum ¢, dquoextenfareda ¢ d, chore
dam ab perequaliafecetinpuntto d,dicoperpendicularemefe ¢ &
«d a b, Trabantur ¢ 4 @& ¢ b linee, Bt quigtrénguli ac d la
teraaqualia funtlateribus trianguli ¢ d b.Eftenim per bypothefim 4 d
«qualis d by perdefinisionemcirauli ¢ a aqualis ¢ b. communis
obitom utriQy triangulo ¢ d. Ideopertertiamprimianguli ¢ d atr
¢d b funtaquales,quare uterg;retus lincaigitur ¢ 4 perpendiculss
viscftadlineam a b per definitionem.

Quarta propofitio,

S’ in diametro circuli pr acter centrum figretur
pun tus,& ab ¢oad circumferentiam plurime
linese ducantur, Que per centrum tranfieri,
omniumerit longiflima/Er que diameti it pers
feceri-,omniumerit breuiflimay Reliquze quae
centro propiores fuerint, remotioribus erunt
longiores,

Sit punitus ¥ fignatusin diametro a fcireli a b e d cuivg cene

grium by 7 ducantur abeo ad circumferentionlines ¥ bk, b dsBe,
Dico 4 b E que per centrum traufit ommuivm efe longiflimamy f <ua
diametrum perficit omniii bresifiimam, k b longiovem efle E ¢ g cena
tro propin uior [it Et calemratione ¢ E longioremefie d Eatq;de alie
# [imiliter Connectantur b byb ¢, b d. Quoriiam per decimam primé
capitintriangulo € b byduo latera Eh ¢ hb [umt maioralatere
€ b a b erh bper definitionem civculi funt equales.\deo per fecunds
conceptioncinsa b € aqualis eft duabus b her b Fxquares a b Bimas
tor eft b E.Ruy s quoniam b b aqualiseft ¢ byer b E eft communis;
Ydeo per fecundam conceptionem b b ¢z b § linea funt equales ¢ hes
b E lineis,es angulus b b & maior eff per nonam communem fententidy
angulo ¢ b E , 1deo ser decimamo@auam primi capitisbafis b § mas
ior eft baft ¢ E. Etob zandemrationem ¢ & maiorcft d b,t7 d E mae
jor e k. Conflatergoeimqueper ce:rum tranfit omnium efe longifs
fiaier propinguiores ceniroyreimatioribus longioresefle.Rurfis d §
€3
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o b & per deciman quartam primicapitis matovesfunt d byt d b
per definitionen circuli aqualis cft fhaigitur d Eer & b maiores
fumt b f; ergoper quartam commiuncm [ententiaomyablatautving; & b
communiyveliqua d & maior erit f E.Eademratione f E minoref=
feoftenderetur § e B, fiprotractacfiet é centro b e Mantfeftumcft
ergo [ & quediametrum perficit omnium cfie minimat.
Quinta propofitio.

Si extra circulum fignetur punét?, & abeo ad

" circumferentiam,fecantes eam,plurime ducan

. b aHe M

2 wur lineee Quae per centrum tranfierit; omnitt

erit fongiflima.Centro aut€ propiores, remo#
tioribus longiores./Particularum autem qu
extrinfecus clrcumferentize applicantur,breuif
fima erit quae diametro continuatur, & ei pros

pinquiores remotioribus longjores, [t !¢
Sitextracirculum € e d ¢ bycuius centrum nspuncius afighas
bus,c 4 eo ad circumferentismipfam fecando trabantur plurime linee
ut anbahcsagd afe.Dicointeressa n b quepercen
trum tranfit omniunt effe longifSimam, veliquas uero quo centro pro pitte
quiores,eo longioresiPretereadicointer particulas dictarum linearum
exteriovessa E quediametro continuatur;brewfimam efie; veliquas
tanto minores,quanto huic breuifime uicinoresiPyima pars oftenditurs
ducantur 1 con don e.Etquia a n @ 1 ¢ aquales [untlines 4
1 b, majores utem per decimam quartan § a cserit @ n b quods
yiaior 4 ¢.Similimodo ¢ n b maior ofenditur ceteris ex punito 4
dutis'Secunda parsficafbruitur.Et quia ¢ 1 @ 1 ¢ funt equales &
i ¢ 1 d lincis,angulusnero a n ¢ maior eft angulo 4 nd, Ides
per decimamotaudsi primi 4 ¢ bafismaiorelt a d baft.Haud dliter
docebis ¢ d maioremefle a e/ Tertiapars probatur protattis lineis
n bon gon £ Nan a b er b'# [unt per decimam quartan prini
capitismaiores 4 nyldeoper 4 communen [ententiam.Si ab eis £quss
Laauferantur n & @& n hyenit ¢ b vefidud maior 4 . Eodémo=
do onnes aliz exteriores particule couincuntur maiores cfie 4 EiQuar
taparsficoflenditur Nam a n & n b funt equdlialateribus ¢ #
o n g angulusautem & n b minorangulo & 1 g, bafisigitur ¢
b per 18 primiminercftbafi 4 g
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- gere Ducantur d centro d ad puna imterfeionumlinee d b ¢r
. & & erareulusfuper e centroferiptus fiat mani

 sulideferptifuper centro e, ideo per primam hutius cap uterds eft retus 497 T 1ac b s clend

* quoderatdemonfbrandunm, pr hors r%
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bres 7 7" @extg propofitio. i

Sicirculum recta linea contingat, &apundto 7= 1=
contactus ad centrum ducatur rea linea, ipfa

eritad contingentem perpendicularis,

Sitlines a b contingenscireulum ¢ ¢ inpuntto ¢»d quoddcena
trum d,ducatur veltalinea ¢ d, queinon eft perpendicularis ad con
tingentem a by it d f perpendicularis ad eam fecans circumferentii,
inpunflo c. Etquiaangulus d f ¢ eftreGusseritangubus f < d mi i
nor rette propter, z4., primi. Latusigitur d ¢ per 13, primicapitis,
matuseritlatere d'ffed d e eftaqualis d ¢ per definitionemcircus
lsergoer d e eritmaior d f pars fuo toto quodcfbimpofiibile.

Septima propofitio.
A puncto dato ad circulum ducerelineam c3s
tingentern,

Sit punctus dates a, circulus b f ¢, centrum eius d. Expuncto 4
adcireulum b f ¢, fic ducitur contingens. PunGum 4 tumge cum cetra
trocirculi d lineareta,quamper equalis dinide in puncto e, factod;
€0 centroaduc circulum occultiizquifecet circulum datum b f ¢ imdu
obuspundlis b ¢ c.Deinde o puncto dato a ad puntta[edionii b
& ¢ trabanturlinecre@e a b ¢ a4 ¢ hasdico circulum contin.-

feftus.Et quiauterds J : L« St A ' B
angulorum d ¢ & ¢ d b a confiftitfupra arcum infemicirculo ciy oA nS hac s ht
| |
7 uterd;continetur linea ducta & centro parui céreuli b f ¢ adpuns 1, lrn:"'f'»” "
Slumquolineaex pundo a dultacivculum b f ¢ tangit, 1deo per L [, (e
contietfam precedentislinee ¢ ber & ¢ contingunt civeulum b fe® /Jl"" o

D

44

O¢taua propofitio. |

In circuloangulus confiftens fuper centrir, dus
pluseft eius qui (uper circiferenii cofiftit , qn. o E e |
anguli eandem bafim habuerint, . Thera bl |
Sintincirculo @ b ¢ cuiuscentrum dsfuperunambafinsid eft, /,, rmifis wt wl
. g o - il
arcin & ¢ duoangulixquorumalter 4 b ¢ [uper avcum cofiflat,, { 5 { -
alterautem ¢ d c fuper centrmdico angulums @ d o contralens S 0@ nentifns |
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efeduplum adangulum 4 Lag.circtomfeventialent. Quod ficcftendis
tur. Aut enim lateraciveumferentialis anguliincliidunt angulum centra
lemsut in prima figura,ant altcrum exlatevibus angulum circumferenté
alemn continentibus fit una {inea cum altero laterum angulicentralis ut in
fecunda figura. Aut unum exLateribus anguli circumferentialis [ecat lte
rim exlateribus anguli centralis ut in tertia figurd. Includant ergo prie
o lateraanguli edcircumferentiaom b 4,7 b csangulum « d c cen
tralem, 7 trahatur linca b d e. Et quia angulus 4 d e extrinfecus
per z3 primicap,eft aqualis duobus angulisintrinfecis ¢ oppofitis, d
b & d « b,erhifunt equales,per quartamprimi cap.cfbenim d b
gqudlis d a perdefinitionemcirculizideoangulus 4 d e dupluserit
anguli d b 4, propter candem caufamangulus e d ¢ dupluseftadan
gnlum d b c.totusigitur a & c centralisdupluseftad ¢ b c anglh
lum circumfeventialem,Secundo fitlatus & b anzuli ad circamferenti
amunalineacumlatere 4 d anguliad centrum ut i fecunda figura,
Et quizangulus & d ¢ equalis eft per 23 primi capitis duobusintrin
fecis angulis d b ¢ ¢ d ¢ bHiautem [unt equales per quarta pri
_ i, 1deo ad unum corum boc efbangulum 4 b ¢ circumferentialésdua
pluseft angulus & d ¢ centralis. Tertiolatus 4 b anguli adcircums
ferentiamfecetlatus d ¢ anguliadcentrum utin tevtia figurs. Produ
caturlinea b d usqsad ¢, Per z3 igitur primievitangulus e d ¢
equalis duobus angulis & b ¢ & d ¢ bhiautemnfunt equales per 4
primi capitis,1deo angulis. ¢ d ¢ dupluseftadangulum d b c.rrete
reaangulus e d & percandem z§ primi duplaseft adangulum d b 4
Dépto igitur binc duplo e d a,illingfinplo d b g eritrefiduns 4
d ¢ centralis duplus ad vefiduum a b ¢ circumferentialem quod eret
demonftrandum,

Nona propofitio.
- Ineadem portione quotlibet anguli {uper ars

cum confiftentes zzquales funt.

Quod univerfdliter proponitur de angulis confiffentibus [uper cir4
eumferentiandemonfbratur tantum de bis angulis quifuper avcum mas
jerem femicircudo confifbunt. Non attinet enim id demonftrare de angulis
fuperfemicirculum confiflentibus,quos omnes pritna propofitio huiuscé,
docuit efle rectos,¢o eapropter equales prima petitione aftipulante, De
angylis autem ad avcum minovem femicirculo, non poteft oftends eos efe
equales,nift prius fequens propofitiodemonftretur. In portioneigitux 4
¢ d ¢ b maiore femicirculo confiftant [uperarciianguli & ¢ bra db
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# ¢ b dicoeos effceqiales. Nam 3 cenprocireuli f ducantir liser fa
@ f b.Etquiaangulus 4 fb centralis uper e flat bafi fuper qua an
gulus a ¢ b crcumferentialis igitur ad ewm duplus propter precedés
tem, e eadem ratione erit duplus ad angulum « d b ¢ angulii ae b
ergo per feptimamcammunenm fententiam funt inter e equales, $
Bue, prop A Decima propofitio, '
~ fole—se lndireulis quadrilaterorum exifteatiumangu

. (sl oppolfit, duobus reis funt cequales,

5 | A Sitcirculus 4 b ¢ dizincoquadrilateric 4 b ¢ dydicoquof
{tbet duos eius angulos oppofitos fimulsduobus reis equari. Namex pri
mabuius perpicsum oft unum angulii reum & femicirculo fufeipi s qua
propter duo refti anguli 4 toto [ulcipiuntur circulo,Sed quictnd;duo ar

gulioppofitiin quadrilaters a b ¢ d 4 toto Jufcipiuntur civculo,ergo

s figurs, wquales funt duobus reis,ut angulus b a d fufcipiturabareu b 4 d :
b intrin & angulus b < d [ufcipiturabarca b ¢ dyarcusauntem b 4 des b ol i ;M, =
et pri & d ‘totum circulum integrant, ergo patet propofitymysQuiod fangue 971", o wag 1
wtialé\diia fsadeew abe con[&drres,dicmtxpmfria'.lgxhﬁfprapaﬁrfomh B, é', b Sadihel
dcircumes ‘.Ia'qai;imzer,quot?z':':etcmgulosconﬁﬂmtcs_]};perarcm,{'j,u portione mino ’b"’@ G ety
ré. Produ vefemicirculo efte equales-Nam funguli eovum cimm angulo confiftente in propamisy’
wede veliqua portione ficiunt quadrilaterum, ¢ propter banc propofitionem
Jes per 4 finguli corum cum angulo relique portionis equales funt duobus reGis,

b c.Orete per primainergo petitioneimyfingulicum asgulo portionis relique fimt
odom 4 b ¢ wqndles [ingulis cum codemangulo , dblato ergo undid; communt angu?oz

refias 4 onfiftente. [lin religua portioue, relinduensurinter feequales angali o

Eghentes in portione minore femtctrculo.
Vndecima propofitio.
Sicirculum lineareCta contingat,et a contadtu

[}

i > . = wr ASme s Laif s.w-"‘f.
et | Viwvebiby 10 circulum,quaedam eum difpelcens recta lis

o .{hl i

3

7

o/} alternabi neapracter centrum ducatur,anguli quos cum
PR - . . . ’
fgain | coienloris contingente facit, cequales {unt efs quiin alters
 eam e nis cirauli portionibus confifunt angulis.
ot dr angilt Sithnes ¢ d b contingenscirculum d ¢ f b, cuivs centrum
i budasche g O 4 punftocontaltus d trahatur pretercentrumlinea d f que
lante, D¢ fecdcfrculumigzdumportr'oms,dextram d e ffimftram d b ffacie
oot w4 angulos diios cumcontingente b d f dextrimer & d ffuniftrii

o d D icoangulum dextrum quemfacitlinez d f cum contingente , fuilicet




 Etangulum finifbrum quem ficitlinea d f cumcontingentef. 4 4
equalemefie angulo quem dextrafufcipitportio d e f. Trahaturg piﬁ oo

b-d f, equalemefe angulo quemfufcipit finiftra cireuliportio d b f,

&o contactus per centrumlinea d g b ¢ connedtatur-f b, Conftis
tustur etidm inportione d e f angulus ut lubitum fleerit.Quicquid de

bis duobis angulis monfbratum fecrit,de omnibus ab bis duabus portioni

bus,fufceptis mlubitanter procedet.Sunt enimomnes, qui abeadem pora

Yol T = Ty dlone ﬁcfl'cipummrmguii,fqmles per nonanm buius. Et quia angulus d fh

o A \L B i infemicirculo confiffitsideo p primi huiuseft rectus,reliqui ergo duo an+

t‘;w"”::#‘ AR guli s de triangulo d f b, fimul uni reto equantur per 24 prims
L \

caputis:angulus quogstotus b d b reuseft per fextam buiui,per pri
mamitadspetitionemduo anguli d b f ¢ fd b equalesfunt angulo
b d b. Ablatoergo communiangulo f d heruntrefidui b d f & f
h d equales,quefuit propofitiuna pars.Rurfusdwoanguli f b d ¢
f e d tnquadrilatero fh d e perdecimam buius [unt equales duobus
vectis, At per decimam primi capitis,duoanguli b d [ ¢ a'd [ eque
funt duobus rectis paressergo per primam poftulationem duo anguli f b
der e d funtequalesduobus angulis b d f ¢5 4 d f, Ablatis
ergo equalibusutring; angulis, hinc quidem f1r dsilline autern b d f
erunt per tertiam conceptionemrefiduianguli d ¢ f & a d f inter
fe equalessque eft propofitialtera pars. G
Duodecima propofitio.
Cuicungg triangulo circufcribere circulum.,
Sit triangulus a b c>cuicircitfcribitur circulus hoc modo, Pes inobi
Us circiniut libet extentiponatur primo in ¢ €7 dltero pedefiant duo
occulti avcus dlter fupralineant 4 bsalter infia eamsDeinde circinond
sariato pedemimmobilem transfer ad angulum b € priores arcusin=
terfecaspunctad; fectionum iungelinea refta,Similiter fiant duginterfes
Sionesfupeverinfralineam 4 csaut b ¢, erinterfectiones ut anted
iungelinea ek, Heccum prioriconcurret,ooncurrat autemin punito
dybunc dico efie centrum civeuli circumfcribends triangulo 4 b ¢. N4
ab angulis adpunum, d trabe linedsretas d b.d a, d c. bz faci
le probantur effe equalessper fecumdam primi cap. Linec enim [ectiones
iungétes fecant latera tridguli per media,et funt uper eas perpédiculares

Cap.tertium deproportione,
Proportioseft duarum quantitatiim ¢iusdé ge
nerisinter fe habitudo, -
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M . PROPORTIO ¢t diplex;Rationalis ¢y irrationalis.

o ;g}:ﬂ | : PROQORTIO ajanonalif,eﬁqu;edc{wmmatur abaliquo nurnefo;Etrﬂ
Confl S inter quanttfcttesFommmﬁarab:lc:s. : :

Bid o PROPORTIO lrratxgmlis?eﬁqu o denominatur b aliquo mimeros
ortion; ereftinter Quantitates incommenfurabiles; ut inter coftames dide
W pors metrum quadrati,que fint 4fymmctrc: il i

kd f PROPORTIO rationalis oft duplex,equalitatiser ineandit stis

A . PROPORTIO  aqualitatis eft quando equale adequale comparaturs
R ‘ut g4 dd 4. -

| ,pnhpl:‘ PROPORTIO inequalitatis;eft quainequaliainter fe conferuntur ut
3 8 ad 4.

o PROPORTIO inequalitatis cft duplex,maiotis inequalitatis »er mis
'Lf {J J PROPORTIQ mdioris inequalitatis eft quando maior ( noris,

quantitas comparatur ad minovemsut 4 44 z.
- HVIVS qua’nq;ﬁmt/}:rciﬂ;Mulnplex,ﬁtprrpartr'culdrbs,ﬁépfrpd?‘fh‘-";

r duobug

| #que Multiplex /Ezperpartz’m[ar:}f,mulnplex [uperpartiens,

i f b MYLTIPLEX cft quandomaior continet minorem plus § femelsut 1z
AWati ad 3, Haee crefeit ininfinitum.Nam s eft duplasaliatriplacre,
bdf SVPERPARTICVLARISeft quandomaior continet minovents in=
 inter [uper aliquam eius partem Et hec decrefcit in infinitum. Sunt cius

Jbecies[efquialtera quando maior continet minorem.eo minoris di
midium . Quod [t ultrafummanm minoris mdior continet eius tertia
- ; partein tocatur fefquitertizeoe,
L

T SVPERPARTIENS ¢ft quandomaior continet minoremes dliquot ca
vyl ius partes, Quiod icontinet duds tertiss uocatur [uperbipartiens
s tertisssut 5 3. Sitresquartas,fupertripartions quartds,ut 7 4«
e MVLTIPLEX fuperparticularis eftsquando maior continet minoren
o7 pluts quim femelyeo infuper aliquam eius partem, Quod [t continet eii bis
nterfee e ciusdimidinmsdupla fefquialteranocatur s ut 5, z, Si terer
ot tertiam partesntriplafefquitertiazut 10, 3.

‘ 5’“”‘? MVLTIPLEX [uperpartiens cft quandomaior continet minovem plus
6.1 quam[emeles aliquot preterea partes. Quod fi continet eum biss
| “. e &7 duds tertias yocatyr dupla [uperbipartiens tertias,ut 8. 3, St
edbones berser tres quartas,triplafuper tripartiens quartassut 15, d.
dares | PROPORTIO minoris inequalitatis, eft quando minor quantitas coms
. baraturadmdiovem,ut z. ad 4.Et eiustot funt fpecies,quot ma
J¢ g ; foris ir_:xqual:'tatmncq; differict abillis nomine:nifi g uocabulis pro

portionic mdioris inequalitatis additur prepofitio ﬁ‘sn ut fub mule
3




tiplex z 4. subfuperparticularis. z. 3. &€,

DENOMINATIO proportionissminoris quantitatis ad malorent cfg
pmuel{m‘fes,utdenomin;ti'oprapqmb':lsintcr 305t}
@inter z 4 §

DENOMINATIO proportiots » quantitatis maioris ad minoren st
Eotum,uel totum ¢ pars,ucl totum €7 partes ut denominatio pros
portionis 4 ad 3 ¢ 1 3

TERMINI proportionis funt miniminumeri in aliqua proportione, ut
propartionis [efquialtera termini [unt 3, z. quibus nikores in
bac proportione reperirinon poffunt.

Propofitio prima,
Numeros datee proportionis ad terminos eius

reducere,

Diuidatur maior numerus per minovemse winor per refuduum dini=

fronis priorisses refiduum prime diuifionis per refiduum fecunde dinifio=

nissfiat{; talis reciproca diuifio,donec occurrat aliquis numeris qut
dinidendum totum confumat,Deinde per hunc numert ultimo oc=
currenteinduude utrosgs numeros proportionis date 2 s exeunt
Junt minimi numerishoc efttermini eius proportipnis. Vtnumeri
proportionis queeftinter 30 € 18 [ic rediguntur ad terminos
proportionis. Trigintadinidantur per 18, relinquentur 1z,
per qua dimdantur 18 €7 velinquentur 6, perque rurfus disii=
dantur 1z ¢ confumentur. Per buncergo fenarium dixidantur
numeridictifcilicet 30 ¢ 18. exibuntQs 5 3, bermini Joproe
porportionis datorum numerortin.

Hic amimaduertendum,quod [iin tali reciprocd dintftone ad unitate perue
niretur , ipfosdatos numeros ¢fic terminos neg; pofic minores rea
periri. )

Secunda propofitio.
Cuiufcuncp proportionis date ; denominationem

inuenire,
Si proportio data fuerit maioris inequdlitatis, diuide maiorem nite
YU per minoveinscy numerius quiexitsdenominatio efkproportion
is dat.Si uevo proportio datafierit minoris inequalitatis, fuper
pone minorem maiori interieta uirgula,more mminutiarum uulgde
vium,e habebis denominationenmsreducendi tamen funt numeriéd
terminos per precedentem icubiopus fucrit,
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: Tertla propofitio}
i unus numerus duos multiplicet , erit m ultiplicas

torum & productoritunaproportio ;
Vt 3 ¢ z multiplicétur fenario,er prouenict 18.¢5 1z.candé cufto
dientes proportioné quam 3 ¢ z, Similiter ediuerfo, Siunusniterus,
duos diuidédo utrung; confumatserit diutforii ez quotientii una propore
tiosut 6 cofumit 18¢7 12 exeiitquotictes 3 ¢ zin eadé proportione,
Quarta propofitio,

Proportionem proportioniaddere,

Rultiplicétur antecedétes proportionit datarivin fexs deinde confequés
tesin fesproductiniteri cuftodiet proportiong copofits ex duabus datis,ut
proportio 3 ad z fit addédaproportivi 4 ad 3. Multiplicoprimo 3 ¢
q.antecedztesin feco proueniit 1zdeinde z ¢ 3 J. cofequétesinfe
€7 proueniunt 6, Inter 1z igitur & 6 cft proportio cipofita ex dudbus
datis proportionibus.f, 3 ¢d z & 4 ad 3. N multiplicetur antecedés
tits proportidis in confequent? dlterius,ut 3 in 3 prouemitt o qui
flatudtur inter 12 ¢5 6 hocmd 3240 [6. Inbisitadstribus niteris uides
dictas duss proportides,Nd 1z ad o eft pportioficut 4 4d 3.¢7 0 ad 6
ficut 3 ad z., quod patet reducendo eos ad terminos per priman buius,

Quinta propofitio.

Proportionem a proportione fubtrahere,
Anteced?s maioris proportionis multiplicetur in cofequenté minovis, dee
inde cGfequés maiorisin antecedenté minotis,duo niteri producti cuftodie
ent propertioné refuduam,ut 4 ad3 pportiofit fubtrahéda d proportio
ne 3 ad z.facio ergout dictit eft e relinquitur proportio o ad g, N

multiplicetur antecedés maiorisin antecedenté minoris ¢ productii ftie
tue ante dictos niteroshocmodo 12,9 8, None 12. ad 8.proportio cft ¥

ficut 3 ad 2.4 quafiabicceris proportionem 1z ad & ideft 4 4d 3
velinquituy proportio o ad 8, .
Sexta propofitio. !
Quotlibet pportiGes eiusdé denoiatidis cStinuare
Queritur per printa,date proportisis terminiEt pro duabuscontinug
dissducatur antecedes date proportivis primo in fe-deinde in confequeté,
poftremo cofequésin e, tresniieri productiduss cuftodiiit proportiones
[uniles date Verbigratia.Sint due fefquialtere c3tinuade, Proportidis
[elquialtere terminifunt 3 ¢ z.Multiplico igitur 3 in [e, deinde in z
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¥4 35 2946 poftremo z in fcwnafcifmm_u?cri.g 6‘4.cuﬂoc{i5tesdm fefquialte /
18 - 1 -8 Sitres[efquialter fuerint cotinuade.ducatur maior terminori in tyesds)

modo inuetos,¢T minor terminus i ultimi et exorictur 4 niteri tres fef=
quialteras ferudtes,ut. 3. multiplicatiin.o.6.q.generit.zz, 18, 1z.et bi

wariusin, d.ductus procreat 8.[ic: funt pduchi quattuor titeri 27, 1.2

8.cuftodiétes tres fefquialterds, Si quattuor [efquialterss confinudare pla

ctierit-ducatur maior terminus in quattuor iam nitc inutos,et wiinor ter
minies in poftremii e babebis quings niteros,quattuor [efsuialteras cont;

nuatasretinentessut 81, §4. 36, z4. 16,

D&Proportionalitate,  Cap.IlIl.

PROPORTIONALITAS eft proportionum fimilitudo,

QU ANtitates dicuntur proportionales quarum una eft proportio,

PROPOR tonalitas est duplex.cotinua ey dicontinua.

CONTInua cft quando ocs quantitates funt antecedétes gy confequites,
preter prima que cft antecedés tantii , ¢ wlting que cft confe qutens
tantir. Et heec veperitur ad minimii in tribus termmissut 4.z 1.

DISCON tinua cft quido nulla quatitas fimul ¢r antecedss oft> ¢ confe

Guenst 1 2. 6,8, 4-Et hec ad minimit in quattuor reperitur terminis.

SEX [unt fpecies proportionalitatissConuerfa, Permutata, Cojnncia,
Difiuricta, Euerfa,er Aequd. :

CONVERSA eft.quido eft prima ad fecundd, ficut tertiaad qUATELCT
exhocinfertur fecunda efie ad primd ficut quarta ad tertidut i ot 8

ad' 4, [icut 6 ad 3.erit ecouerfo 4 ad .ficut 3 ad 6.

PERMV tata eft. quado primaest ad fecunda.ficut tertia ad quartamset
ex hoc cocluditur prima efie ad bertidsficut [ecunda ad quartam s ut fe
ot 8ad 4.fucut 6 ad 3.erit permutatim 3 ad 6,ficut 4 ad 3.

CONiuncla cft-quido eft prima ad fecundisficut tevtia ad quarti,er ex
hocinfertur prima oft feciida efie ad fecund i ficut tevtia cii quarta ad
quartisut[left 8 ad 4. ficat 6 ad 3ueritconiundlim 1z ad 4. ficut

DISIVNCTA eftquado eft primaad fectidi.ficut tertis (9ad3,
ad quartd>es exhocinfertursexcefus prime [uper fecundd efe ad fe
ciiddsficut excefSus tertie fuper quartd ad quarta,ut i oft 18 ad 6.
ficut 9 ad 3,evit difiuntim 1z ad 6, ficut 6 ad 2

EERS A efb,quando eft prima ad fecundd, ficut tertiz ad quartds¢r ex
hoc infertur prima efSe ad excefSi eius [uper [ecundd, ficut tertia ad
excefie fii fuper quarta,ut ficft 1z ad 4,ficut o ad. 3.eriteuerfim
1z ad 8.ficut o ad 6.

AEQUYA proportionalitaseft quido funt duo ordines proportionum:et
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proportiones buius ordinis funt equales proportionibus ifliug ordinis,
antermifsisq; equali nitero intermedifs in utroq; ordine , infertur eadé

efie proportio extremorum.ut fint duo z4 48

ordines equalium proportioni,cy intermittis 8 16

tur utrobig; duo intermedijcernes extremos 6 iz

vum eandeim efSe proportionem. 3 6
Prima propofitio.

Sifuerint tres nileri proportionales, quod cStie
fub extremis, 2quil eft quadrato meds,
Sinit tres nitericotinuatiin proportioe [efquialtera,o ,6.4.ducitur extre
Wi 9 O qin fesproduciit 3 6,quibus equale eft quadratii medijfenarif.
Secunda propofitio,
Quelibet ex tribus pportionalibs ignotininuenire
Stalter extremor iignotus fuerit;quadretur medius,cr produltii dividas
tur per extremil notilsprodibit extremusignotus. Si medius ignoreturs
ducitur extremiin feser productsradix quadrataerit medius,
Tertia propolitio,
Sifuerint quattuor nyeri proportionales,quod ¢&
tinetur {ub extremis,zequit eft e quod b inters
medijs continetur.
Sint quattuor niicri pportionales 6. 3, 4. Z.extremiduhiinfe produs
cunt 1 Z.cuiequale eft quod coficitur ex medifs § ¢ q in fe dudis,
Quarta propofitios
Quelibet ex Geewor pportionalib.ignotit fuenires
Siquis extremoril ignovetur , ducdtur medij in fexgs productis dinidatur
per extremii notiisty prodibit extremus ighotus.Quod [fiquis intermeds
orumignotus fleritsmultiplicentur in fe extremiser productus per medi
s notum diftribuaturprodibit medius ignotus.
Quinta propofitio,
QV ANDO productit.ex duobus niterss eft equale producto ex alifs quis
buslibet duobus niteris,ticc [i i pofteriores duo,prioribus duobys interpo
natursaut ecotrario,ewiit bi quattuor niteri pro portionales,ut pductii ex
12.¢7 3.hocefts 3 6.cquatur producto exoer 4-Quarefi 9 ¢r 4 inter
feratur 12 3 hocmd 12.9, 4. 3.eriit proportionales. Aut fuinter o
© 4 ponatur 1z¢r 3.nibilomins erite pportionalessut 9.1%.3.4.
€z




Sexta propofitio,
Si totius ad totix eft proportio quae detractiad des
tractum,erit refidui etid ad refidutr proportio,
quee totius ad toturn,
Vt 12. €7 8.habét proportioné [efquialterd.Detrahitur itag;ab eis duo
nitevi qui eandé habedt proportioné,ex 1 z quidé detrabatuyo.crex g
auferatur 6, Dicoreftduos [imiliiictos proportive, Na [ubtractiso de
szrelinquittur 3. At 6 de g abiectis,remanent z. 3 autemrefpiciunt
2. [efquialtera proportione.
Detriangulis zequiangulis, Cap.quinti,
Si duo trianguli ponantur inter lineas zequidiftans
tesseritipfori triagulorit yporfitiosque eft bafiitquibus infiftunt,
Sint duo tridguli abe ¢ d e fointer lineds equidiftites be ¢ 4 fydicoip

foriefe pportioné,que eft bafiit i i pofiti fucrint [uper bafes aquales
triangulisfunt equales,fi uero fuper bafes inaquales, 7 ipfiinequales per

26,07 z7-Quiaucro taliii triangulori equalitas &7 inequalitas;concos
mitatur equalitaté ¢ inequalitatem bafiun » neceflario erit triangulo=
Tum proportio que eft bafturt.
Secunda propofitio.

Stlinearecta duotridgulilaterafecetstertio equiditaseriit fegmenta e
teri proportionalia.Stt triangulus ab c;cutusliteraab ¢r ¢ b fecet lines
de equidiftanter baft ac,dico ad addb proportioné efie,ficut ceadeb,
Trahdtur enimlines dc 7 e as Evitt itaq; duo tridgulide agrdec aquda

les, N ponittur [uper eandé bafimd e, interlineas d ees a c equidifbitess

quapropter babét ad tridguliud b ecande proportioné.Sed proportio tri
anguli ade ad triangulii d e b,eft per precedent? ficut bafis a d adbafim
d b. Nitriiguliad excr d be ponutur inter lineas equidiftitessquod pa
tevet [iduceretur a piicto e equidifbis linee b, Similiter per premifiam
proportio triigulide c ad triangulii de beftficut proportio bafis ¢ e ad,
bafon eb Natriigulide cco deb ponuntur inter lineas equidiftantes
quod pateret [tduceretur 4 pikcto d linea equidiftans linee be.Cumergo
triangulorii eft eads? proportio,ut modo oftenfum eft , erit per coceptio=
nem primi, ¢ bafiit eade proportio,qus funt fegmentain que lateratriz
arguli a b ¢ diffeafunt,ergopatet propofitum,
Tertia propofitio,

DVORVM trigngulorii equiangulorit,latera equos angulos refpicich

tiafunt proportionalia,
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Sint duo bridguli equianguliabeer def, fitd; angulus 4 aqualis angulo
ds¢g angulus b angulo exer angulus ¢ angulo f dico lateraequos angu
los afpicientiaefie proportionalia, hoc eft, proportioné lateris ab ad de,
wacaddfserb cad e f; efeund Nafitriiguli funt equilateri, habea
bunt latera aquis angulis oppofitd proportione equalitatis,sinerofuerit
lateric inaqualiitsfuperponatuy primo dgulusb angylo e Et quia funt e=
qules ex hypothefizcadet propter octaud coceptioné latus b a fuper latus
e d, @7 latusbe [uper latuse f, ¢ quid angulis b a c eft aquals angulo e
d f eritlinea acequidiftis lineedf per [ecundi parté uicefime.Nd line
tsacerd fincidit ed lineaficiens angulii extrinfecii e ac equaléintrina
feco[ibiexeadé parteoppofito ed fiper pracedentéergodaad 4 b ficut
fcadcb ¢ per proportionalitaté comuntam d 4 e adab ficut fcead
ad cb.Deinde angulus d congruat angulo d, ¢z fimilimodo probetur fd
efead caficuted ad ba,eo patcbit propofitum,

Quarta propofitio.

Siab angulore&o trianguli orthogonij , ceciderit
abbafimperpédicularis,eriit tres trianguli.f,totalis 7 duo partia
les aquiangulilVnde perpédicularis inter [egments bafis medio los
coerit proportionalisTité utrung; Litus medio loco proportionale
eritinter totam bafim ¢ fegmentum [ibi conterminale.

Sit triagulus abe, cuius angulusb retusy d quo ad bafim a ccadst perpé

dicularisbd, Dico totdl? trianguli ab e,z duos partislesab der bdcin

ter [ecfSe aquiangulos. N quilibet eorii habet anguli reti, totalis quis
d2 b c,partiales uerosangulos quifunt ad d,cdmunicat ifiuper uter(y par
el cit totali in uno a'zgulo,q_zmre tertij eritt etii aqualesppter z4. pri
cap. Memito igitur angulich ad equal? efie angulod b ¢, ¢7 angulzabd
equalé angulo b e d.Coroll.arif utrads pars ficile probatnr,i diligiter-ad=
werteris,quze Litera equalibus opponatur angulis. Cit enim dito partiales
triangult int equiinguli,criunt per precedenté laterd equos artgulos re=
fbicientiaproportionalia. Latus it4qs ad finifbri trian guli ad Latus d b tri
angult dextriseftficut id? latus d b trianguli finifbri ad latus d ¢ trianguli
dextri Hic aduerte bdlines bis fumis primo ut Lutus dextri trianguli, de
inde wt Latus funiferi eriigulie ut warie fumitur.ita uarios afpicit angus
los. Rurfus latus ac totalis trianguli «d Latus b finifbri ficut Lutus 4 b toa
talis trianguli ad Latus 4 d fimflri, widen latus b amedio loco efie propor
tionale inter totd bafum a cset parté [ibi conterminalé « d. Similiter latus
# ¢ totalis trianguliad latus be dextrificut latusb ¢ totalis ad latus de
dextri, : ¢ 3
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1 gt | Duabus ineis propofitis , tertiam inter easin pros
e ) ortionalitate continua collocare.

3 1§t gintduelineeab o bostnter quds linea medio loco proportionalis inuew
nitur boc modo. Date linee continuctur indirectinses [ine abe,deinde fu

ereds cotinuatas ducatur femicireulus a de,zg a punéto b educatur per
pendicularis d b usq; ad circiferentiam [emicireuli,Hac dico effe mediolo
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s <~ coproportionaléinter lineasaber bedatas-Naprotrahdturlinee d 4
o o dcErit itag;per primd fecidi capitis angulus adc retussiquo ad ba
AT fim a ¢ cadit perhypothefim perpendicularis bds per pracedenté ergo
‘ ? """ ipfabd eft medioloco proportionalis inter [egimentabafis 4 b beshoc
efhinter lineas datas,
Sexta propofitio.
Duabus lineis datis,tertiam eis in continua propor
tionalitate {ttbiungere.
v Sint duclinee date 4 b,¢5 ¢ propofitic efteis fubiiigeretertiisad qua- . -
fe habeat fecundasficut prima [e habet ad fecundd.Caiunge ergo angulas ;.
: "f\b viterlineg 4 blined 4 d £qualé ¢ date ¢ conectatur b d.Deindelines ' >
/;//\ ab protr.«..?:'rmqgad etteutbe ﬁtfqu:zlss c date,er expunéto e ediic
e e

aquidiftanté pfib dqu produc done cocurrgtcit a d protractain pits
® o f.Dico df efleed que queritur-Na thtriangulo ae flinca b dfecat
duo eius latera 4 f @ a o> equidiftanstertio,ergo per fecundd bliudfeg
mentaeriit proportionalisshoceft 4 b ad b equareetiamad c funt
enim pofite squalessficut a d,erobid ¢, ad d f,

Septima propofitio,
Siin circulo duze re&tze linexe fead inuicem fecues
' ~ - f b T »
rint.rectangulit cSprehenfum fib fectiSibe unis
us,aequaleeft ei quod fubfegmentis alterius 57

reechenditur,rectangulo.
A B Rl JO0 : : Inci::cu[oadbc E-cemﬁcd{u‘aer:ﬁ‘e ut's'a"iéjgcﬁrfgcrft ab ¢ ¢ dinpicto
|_gnined) - 1 pVrr e Dicoreltaguly quodcotinetur fublincis ae ¢y ¢ b.equdle efe eiqd'cd
47 stin, + [b tinetur[ub d ecrec.Trabitur 4 derch velle.Et quiatriiguli aed
| J 0 2 - S5
S-ondie Liveig g profet €7 € cb ﬁmt'ofquzdﬂgﬂfl:,nd mgulzm': e d eduatur[ibi ctrapofito b £
HES S Ll U G per undecimamprimicap. angulus d a ¢ aequalis ctangulo bee
per nouam fecun li cap. fufespiuntur enim ab codem arcu [alicet d 2 ¢ by
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dertiusitag; angulus tertio g

ualis eftpropter 24 primi capitis; Latee
ra itad; equos angulos refbicientia,funt proportionala per tertiambux

WsEergo a e ad e c ficut e d ad e bsergo per tertiamquartica
pitis:quodfitex o ¢ in ¢ b equalecfieignodfit ex ¢ ¢ in e d
guod eft propofitum.

Octaua propofitio,

.

Si circulum linea contingat, & a termino contifiz. <}

gentis trahatur linea circulum difpefcés ; quod
continetur fub tota difpeflcente & parte eius
exteriori, &quum eft quadrato linex contins
gentis,

Sitcirculus b d c; quemlines ¢ b contingat in punto b,eo a ter

mino .4 linee contingentis utcunds libuerit,trabatur linea civculum in

. ’ 3 LR Al ai
ditas portiones defpefcens,fi tq a d c. Dicoreangulum quodfubtos

ta a d c contineturses portioneexteriori 4 d> equunn efse quadraa
to lineccontingentis. a4 b.Trahitur 4 puncto contaltus b ad puncte
quibuslinea a d ¢ circulum fecatlinee b 4 @ b ¢. Habes duos
triangulos equiangulos totalem » fcilicet ¢ b ¢ o partidlem a b d.
Namangulus b ¢ a, totalis trignguli, equalis eft per undecimam fecii=
dicap.angulo a b d, partialis trianguli Et angulus b 4 d utrig; eft
communisstertius igitur tertio equalis eft, Et quia trianguli 4 b ¢ ¢
abd ﬁmt:cgm}mgyli,crmzrper bertiambuius ; latera aquos angulos
refpicientiz proportionalia. L.akits igiiur totalis trianguli ¢ d d,ad b
& latus partidlis trianguli, ficut latws b 4 totalis trianguliad latis d
4 partidlistrianguli. Tresevgolines ¢ 4, 4 b, 4 @
[unt continye proportionales. per primamergo quara
ticapitis quod fitex prima ¢ 4 intertiam
d & equumeft quadratomedie 4 b,
quod erat demonftrandum.,
FIN1S,







