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MATEMATIKA

KAKO SPRAVIMO ULOMEK V SKATLO

Ulomek v Skatlo? Zakaj pa ne! Oglejmo si, kako to napravimo
z ulomkom 135

Najprej ga zapisemo kot meSano

Stevilo

135 _ ,43 o

46 46
Dvojko skrbno odnesemo v prvi ‘H“H\
predaléek Skatle. Ostanek pre- \‘\

kucnemo, da dobimo obratno
(reciproéno) vrednost
43 , 46 _ ,3

e -2

46 43 43
Spet odnesemo pridelek - enico - v Skatlo. Ostanek obrnemo
3 483 _ 440
43 3 3
Pospravimo 14 v 3katlo in obrnemo ostanek
l+§=3
3 1
e trojko damo v skatlo, ostanka ni ve&, ulomek je ves v 3katli,

§tiri predalcke smo napolnili.

Naloga: Spravi v 3katlo ulomke 2, 1508, 331, LY iy

23 563 312 550
Oglejmo si zgornji postopek. V prvi predaléek smo dali celi del
tevila, to je najveije celo 3tevilo, ki je 3e manj3e od nasega
ulomka. Prav lahko bi se zgodilo, da bi bilo to celo 3tevilo
nié¢. Paé pa v naslednjih predalékih ne more biti nicle, ker vsa-
kié obrnemo ostanek, ki je manj3i od 1 in je zato reciproéna
vrednost veéja od 1. Stevci in imenovalci se zmanj3ujejo, ko do-
bimo v imenovalcu 1, je igre konec, ker ni veZ ostanka, s kate-
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rim bi jo nadaljevali. Pozorni bralec bo v igrici spoznal Evkli-
dov algoritem.

Pred seboj imamo sedaj namesto ulomka 3katlo, kamor smo spra-
vili ulomek. Ali bi mogli spet sestaviti ulomek? 0, seveda gre,
le zaceti moramo pri zadnjem predaléku in vso pot preiti v obra-
tni smeri. Komentar najbrZ ni potreben.

3—!»i
3
141 - 43 ., 3
3 3 43
§3. 2 36, B
43 43 46
3 _ 135
46 46
2|1 |a] 3 135
46

Torej vsaki 3katli z naravnimi Stevili - ni¢ je dovoljena le v
prvem predaléku - priredimo ulomek, racionalno 3tevilo. Zapisu s
pomoc¢jo "Skatle" relemo veriZni ulomek

1
46 1 1
14 + 1
3

Ime je res upraviceno, opazimo pa tudi, da utegne biti takle za-
pis precej dolg in neroden, saj imamo Ze v naSem skromnem prime-
ru trojni ulomek. Zato navadno uporabljamo zapis v eni sami vr-
135 . 12, 1, 14, 3]
46
Naloga: Izragunaj vrednosti veriZnih ulomkov [0, 1, 4, 3],
[5, 67, 8, 8, 3], [a, b, e], [as B, e d] (as b, e, d SO naravna
Stevila)!

Recimo, da smo stresli in izgubili nekaj zadnjih predalckov
§katle. Res nerodno, a nesreéa le ni prehuda. Seveda prvotnega
ulomka ne moremo vel sestaviti, dobimo pa 3e vedno pribliZek.
Vzemimo kar na$ primer! e izgubimo celo Skatlo, je seveda stvar
brezupna. Zato si najprej mislimo, da smo izgubili vse razen pr-
vega predalcka. Ustrezni ulomek je potem kar 2, to je priblizek,

% 4
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ki je za 32 premajhen.
6

Prav, kaj pa., e sta nam ostala prvi in drugi predalgek

[2,1] =2 +L1 =13
1

Ta pribliZek je za-i-preve11k, napaka je manj3a kot prej. Ce

46
poznamo vsebino prvih treh predalékov, dobimo pribliZek:
[2, 1, 14] s 2% —L_cpM . M
{4 bil 15 15
14
Razlika 338 . A8 . 10} je pozitivna, zato je ta pribliZek spet

46 15 690
premajhen, je pa boljsi od prejSnjega. Brez dokaza povejmo, da

je vedno tako, kot smo opazili na naSem primeru. Lihi pribliZki
(prvi, tretji, peti, ...) so premajhni, sodi (drugi, Cetrti, ..)
preveliki. In napaka, ki jo naredimo, je tem manj3a, ¢im kasnej-
§i pribliZek vzamemo.

Razen ulomkov obstajajo Se druga Stevila, t. im. iracionalna
Stevila. Med njimi sta na primer vZ in 7. Taka 3tevila zahtevajo
neskonéno 3katlo. Zaradi zanimivosti si oglejmo, kaj je v teh
Skatlah za zgoraj omenjeni iracionalni 3tevili!
= [y B 20 85 s ]

Enici v prvem predaléku sledi neskonéno dvojk.

0 tem se moremo brZ prepricati! Koren iz dva leZzi med 1 in 2,
zato sodi v prvi predaléek enica. Razliko V2 - 1 obrnemo in ra-
cionaliziramo
R S XL
vZ -1 -

To §tevilo 1ezZi med 2 in 3, zato je v drugem predalcku dvojka,
ostanekyZ + 1 - 2 =/Z - 1 je isti kot prej in zato dobimo dvojko
v vseh nadaljnjih predal&kih.

¥ = [8 F5 155 Ts 2925 s 0 M B %5 85 0 18, 25 10 % wu ]
Tu pa ne opazimo nobenega reda, po katerem bi se pojavljala Ste-
vila v predalckih. In na Zalost pravila res ni.

Naloga: Iz zgornjih dveh veriZnih ulomkov poi3¢i po pet pri-
blizkov za vsako od Stevil vZ in !

Peter Petek
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