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NALOGE

NALOGA 0 SAHOVSKI DESKI™

Razdelimo 3ahovsko desko razseZnosti B8x8 na p pravokotnikov,
ki nimajo skupnih notranjih toék in se pri tem drZimo nasled-
njih pravil:

a) vsak pravokotnik je sestavljen iz doloZenega Stevila polj,
in sicer ima enake Stevilo belih in &rnih;
b) Ze je a, Stevilo belih polj v ©-tem pravokotniku, potem je

< € 4o <
6.1 ﬂz ap

Poi3€i najvedji p, pri katerem je taka razstavitev 3e mogoca.
Zanj poisci vse mogoce konine skupine takih Stevil ays aps -
5 B

Reditev:

Iz pogojev naloge sledi, da je ay 21, a, 22, ... ,a G2 Ps
zato je vsota aq + a, * ... ¥ a, 21+ 2+ .., 4p=p(pt1)/2.
Vemo pa, da je ag +ap + ... F ap = 32, saj ima deska 64 polj.
Odtod dobimo pogoj za Stevilo p

plp+1)/2 £ 32
ki nam pove, da mora biti p £ 7.
Vse moZne razstavitve tevila 32 na vsoto sedmih razliénih 3te-

vil so: 32 = 1+42+3+4+5+6+11 (1)
32 = 1+2+3+45+6+7+8 (2)
32 = 142+3+4+5+7+10 (3)
32 = 142+3+44+5+8+9 (4)
32 = 1+2+3+4+6+7+9 (5)

Na nadi deski ni mo¢ najti pravokotnika, ki bi obsegal natanko
22 polj, zato razstavitev (1) ni moZna. Vse ostale 3tiri raz-
stavitve pa so moZne in na slikah 1-4 si lahko ogledate primer
za vsako (na sliki 1 primer za razstavitev (2), na sliki 2 za
(3).1td. ).
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"16. mednarodna matematiZna olimpiada erednjedoleev, Erfurt, NDR, 1974
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