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' MATEMATIKA

MATEMATICNE NEPAKE

Pozorni bralec je pri branju naslova menil, da se je pri tip-
kanju vrinila napaka. Pa ni tako! Preden pojasnimo, kaj je ne-
paka, napravimo nekaj zgledov.

Vsak ucenec, ki Ze zna racunati z ulomki, ve, da je tale nacin
krajSanja ulomkov napacen:

12 13 1
32 32 3
Tu smo napravili napako. Oglejmo si 3e racun
16, ™ 1 18 _1
64 4. 4 &4 4 (1)

Pri prvem racunu smo postopali pravilno, pri drugem racunu
smo "krajsali" na nedopusten nacin, a glej, rezultat je kljub
temu pravilen! Taki racunski napaki, ki vodi do pravilnega re-
zultata, bomo rekli matematidna nepaka. Nepaka bomo rekli tudi
racunu, pri katerem se to zgodi.

Oglejmo si 3e nekaj podobnih nepak!

Y65 - 148 15 . &
660 11.60 60 4
na bolj "udoben" nacin dobimo isti rezultat
185 _ 15 _ 1
680 60 4
Se zanimivejsa je tale nepaka
2655 . 2A38 . 2
6665 i 5.1333 5
ali na zdaj dobro znani nacin
2666 _ 286 _ [Z;léé 25 _ F.13 2
5

6665 665 |5.133 5.13|
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Sestavek je prirejen po &lanku R.A. Carman, Mathematical Misteaks,
Mathematics Teacher, 1971.



V oklepajih so pomozni racuni, ki povedo, da res veljajo vsi
enacaji.
Pri nepakah se ne ustradimo niti krajsanja z niclo, Ceprav
nam ga v Soli vztrajno prepovedujejo:
103, 108 _§
206 2.103 2
po udobnejsi poti
1R 13 .. L
286 26 2
dobimo "seveda" isti rezultat.
Bodi dovolj primerov uspeSnega, a prepovedanega nacina
krajsanja ulomkov. Postanimo spet matematiki in se vprasajmo,

kaj tic¢i za temi primeri. Zastavimo si tele naloge:

Naloga 1. PoisCi vse ulomke z dvomestnim Stevcem in i-
menovalcem, pri katerih da "krajSanje" po vzoru primera (1) pra-
vilen rezultat!

Reditev. Iskane ulomke zapisimo v obliki %% * kjer so
a, by, e naravna Stevila med 1 in 9. "KrajSanje" po primeru (1)
zapisemo takole

ok .z
ke o
lUpostevaje mestno vrednost zapisemo to enacbo v obliki
10a + b _ a
106 + e e
Ulomke odpravimo in dobimo enacbo
9ae = b(10a - e) (2)

To je ena enacba za tri neznanke. Zanimajo nas seveda le re-
Sitve, pri katerih so a, b, e naravna Stevila med 1 in 9.

Enacbo resSujemo npr. takole. Ker je leva stran deljiva z 9,
mora biti desna tudi. Tu locimo veé moZnosti: ali je faktor »
deljiv z 9, ali je b deljiv 1le 5 3, ali pa je faktor 10g - ¢ de-
1jiv z 9. Vsako od teh moZnosti obdelamo posebej.

I. e je b deljiv z 9, mora biti p=9; po krajdanju z 9 dobi
enatba (2) obliko ge = 10a - ¢, ali a = /(10 - ¢)

Za o vzamemo zaporedoma Stevila od 1 do 9 in opazujemo, ali
je g iz zgornje formule naravno 3tevilo med 1 in 9. Dobimo tele
re§itve:

e=5,a=1;e=8, a=4; ¢ =9, g = 9. Prvi reiitvi da-



19 . 49

sta nepaki — in , tretja reditev da nezanimivo nepako 12
95

98 99
II. » je deljiv samo s 3; torej je b = 3 ali b = 6. Ce je
b = 6, dobimo iz enaébe (2) 3age = 20a - 2e, ali

——
20 - 3e
S poskuZanjem kot v primeru I. dobimo reditve ¢ =1, a = 13
e =5, a=23 e=6, a="6. Prvi dve dasta nepaki 28 4a 26 "
tretja da spet nezanimivo nepako g%. 65
e pa je b = 3, moremo zapisati enacbo (2) v obliki
PO S
10 - 3e

Ta ima eno samo reS§itev e = 3, a = 3, ki da nezanimivo nepa-
33

33

I[II. €e b ni deljiv s 3, mora’biti v enacbi (2) drugi faktor,
10a - e, deljiv z 9. ZapiSemo ga v obliki 10a - e = 9k, k je
naravno Stevilo.

ko

Spet izracunamo g:
_ e + 9%
10
Ta enacha ima 9 reditev: e =1, k=1, ¢ =2, k = 23
.3 e =9, k=9. Iz enatbe (2) sledi ge = bk, torej b = ae/k-
Dobimo 9 nezanimivih nepak

11 22 99

1M 22" 77 99
Naloga 1 ima torej reditve:

16 19 26 49

64 95 65 98
Zadajmo si 5e kako nalogo podobne vrste!
Poi5¢i vse nepake oblike

in §e 9 nezanimivih reditev.

e ae

a k _

dke ge (3)
TeZzko je poiskati vse reSitve enaibe (3). Zato si zadajmo laZzjo
nalogo:

Naloga 2. Poid¢i vse reSitve enaibe (3), kjer so seve-
da a, b, e, d, e naravna Stevila med 1 in 9, pri Cemer sta 3te-
vec in imenovalec na levi strani enacbe (3) 11-kratnika Stevca
in imenovalca ulomka na desni strani enacbe (3).




Naloga 3. Poisci vse nepake oblike

a e ae

d Qe de

Nalogo 3 je presenetljivo lahko rediti in ima mnogo reSitev.
Naloga 4. Poisc¢i vse nepake oblike

ake_a% _a (5)
dRe &d d
Tu si moremo pomagati z Ze znanimi reSitvami naloge 1. Vzemi-
mo npr. nepako 15 in jo sku3ajmo raz8iriti do reditve enacbe
64

(5):

6 b 4 64 4
Upostevaje mestne vrednosti dobimo
4(100 + 10p + 6) = 600 + 106 + 4
Ena¢bo uredimo in dobimo 300 = 180, torej b = 6. Dobili smo
nepako _
186, tﬁlzl
6 & 4 8.83} 4
Po isti poti skuSaj poiskati iz nepak 12, Eﬁ, in 49 resitve
enacbe (5). " &R 95
Skusaj tudi re3iti nalogo 2 , pri nalogi 3 pa poisci po-
goj, ki mu morajo zado3Zati 3tevila a, e, d, e, da je enacba (4)
resgljiva!l
Naj bo za danes dovolj nepak. Prihodnji¢ si bomo ogledali
nekaj nepak drugaénih tipov.

Anton Smhadole






