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Mat ematika I
ŠE O MET OD I PLOŠČiNE

V 4. šte vilki lanskega let nika Preseka smo prikazali, kako lahko z metodo
ploščine rešimo nekatere naloge. Oglejmo si jih še nekaj!

Najprej dokažimo dve neen akosti :

1. Naj bosta ain b do lžini kat et , c do lžin a hipotenuze in v do lžina višine
na hipotenuzo pravokotnega t rikot nika . Potem velja c + v > a + b.
Dokaži!

Ker imamo pravokotni trikotnik , pričnemo s Pitagoro vim izrekom
c2 = a 2 + b2

. Desno st ran dopolnimo do popolnega kvadrata in
zagotovimo, da se enakost ohrani. Do bimo enačbo c2 +2ab = a2 + b2+
+ 2ab. Na levi strani t e enačbe upošt evamo, da je ab = cv (plo š čina

pravokotnega trikotnika!), t orej dobimo c2 + 2cv = (a + b)2. Nato
do po lnimo še levo stran do popolnega kvadrat a , kar nam da enačbo

c2 + 2cv + v2 = (a + b)2 + v2 oziroma (c + V)2 = (a + b)2 + v2. Če v
tej enakost i odštejem o pozit ivno šte vilo v 2 na desni st rani, preide v
neenakost (c +V)2 > (a+ b)2. Ker je koren monotona funkcija in sta
izraza c + v in a + b pozit ivna, se neen akost pri korenj enj u ohrani.
Sled i c + v > a + b.

2. Dokaži, da za vsak par pozitivnih šte vil a , b velja neen akost

a+b r:
- 2- 2: vab .

a+b

a -b

a

Ob tej znani neen akosti se je t udi t ežko spomniti na metodo ploščine .

Morda nas na geomet rijo spo minja desna st ran neen akosti , kjer je
zapisana geometrijska sred ina dveh poziti vnih števil

S slike, ki spominja na enega izm ed
dokazov Pit agorovega izreka , razbe­
remo zvezo (a + b)2 = (a - b)2 +
+ 4ab 2: 4ab. Njen začetek in kon ec
dasta po korenjenju željeno neena­
kost a + b 2: 2v;;b.

b

Skupaj si poglejmo še nalogi, v katerih uporabimo izrek: Tr ikotniki
z enakimi osnovnicami in enakimi višinami na t e osn ovn ice imajo enako
ploščino .



I Mat ematika

1. Dokaži, da razdelijo težiščnice

t rikot nik na 6 ploščinsko enakih
t rikot nikov .

Na sliki najdemo t ri par e trikot ­
nikov . Tr ikotnika v paru imata
za osnov nico vsak po lovico pri­
padajoče st ranice in enaki viši­
ni . Zato sta ploščinsko enaka ,
kar je up oštevano že pri ozna­
kah na sliki .

c

Nato up oštevamo, da ima ta iz enakega razloga enako ploščino t rikot­
nika ADC in DBC t er ABF in F CB . Torej dob imo enač bi

ll1

Iz prve sledi S3 = S2, iz druge S2 = Sl .

2. Diagonali poljubnega t rapeza delita trapez na št ir i t r ikotnike. Plo­
ščini trikotnikov nad osnov nicama trape za sta m in n . Izračunaj

ploščino trapeza .

Izberimo oznake kot na sliki. Trikotnika A BC in ABD imat a enaki
osnovnici in enaki višini na ti osnovnici, zato sta njuni ploščini enaki.

n

p

y

c

B

S slike sledi zveza med ploščinami S(ABC ) = m + S(BCP) = m +
+ S (A P D ) = S(ABD).
Torej imata trikotnika B CP in APD enako ploščino , ki jo označimo

s p . Daljico AP označimo z x in daljico PC z y . Vem o tudi , da sta
ploščini t rikotnikov AP D in PC D v razme rju pripadajočih osnovnic
(izrek pod točko 3 v prvem članku s tem naslovom ), t orej *= ~.



En& zakljuC& velje, za p l d W  trikotxbv ABP in BGP, lcar da 
p a d o h  d b o  5 = 3 s- 
SIrlqwno, & j e  = $, torej je p = @. Idcam pl&Eina trapem 
pajeenaka S = m + ~ + 2 m .  
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